Liceo Scientifico “G. Galilei” Trebisacce
Anno Scolastico 2023-2024

Classe 2B Liceo Scientifico

Prova di Matematica: Radicali

Alunno: Classe: 2B L. Scientifico 15 novembre 2023

1. Semplifica le seguenti espressioni:

(ﬁ—ﬁ)2+m+ZVﬁ+%—3% (1-V2)' + [9-4v2

2. Dopo aver determinato le condizioni di esistenza, semplifica i seguenti radicali:

Va2 + 16x + 64 Jx22x + D V8x3 +12x2 + 1+ 6x

3. Dopo aver determinato le condizioni di esistenza, trasporta fuori dal segno di radice tutti i fattori possibili:

V9x12 Va3 — 9x2 J4a3 — 12a2 + 9a

X x—1

>
1-vV5 1++5

4. Risolvi la seguente disequazione:

5. Dimostra che la somma di un numero razionale e di un numero irrazionale & un numero irrazionale:



Soluzione

1. Semplifica le seguenti espressioni:
2 12 3
(\/E—\/g) +\/ﬁ+2\/§+\/—8—32 =

12 V6
243-2V6+3V3+2-4V2 +———}

V6 V6
5-2Vv6+3V3+8V2+2V6-3V3 = 548V2.

2
(1-v2)" + /9—4x/§
Calcolo: /9—4\/5 = /9—\/42-2 = /9—@ = a?—bh=92-32=81-32=49.

9++49 |9 —+/49 947 [9-7 16 |2
9—\/§=\/2—J2 =\/2—\/2=\/;—\/;=\/§—1=2\/§—1

Pertanto:

1-v2) '+ [9-47 = 1+2-27+2vZ-1 = 2.

33 =

2. Dopo aver determinato le condizioni di esistenza, semplifica i seguenti radicali:

Vx2+16x+64 = J(x+8)2 = |x+8| C.E.. Vx€R
Vx2Q2x+ 1D = xb-|2x+ 17 C.E.:. Vx€ER

V8x3 +12x2 + 1 + 6x

V8x3+12x2+1+6x = Y@2x+1)3 = 2x+1 C.E.. Vx€R

3. Dopo aver determinato le condizioni di esistenza, trasporta fuori dal segno di radice tutti i fattori possibili:

Vox1z = W Vx1z2 = |x3V3 C.E:Vx€R
Va3 —9xz = CE:x=9 v x=0.
= [x2 - (x — — Jx-vx—-9 sex=9
x% e (x=9) { 0 sex=0
J4ad —12a2 +9a = C.E:a>0.

= Ja-(4a?—-12a+9) = a-(2a-3)?2 = [2a—-3|Va.
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X x—1

4. Risolvi la seguente disequazione: >
& k 1-V5 1445
Metodo 1
x x=1_ . x(1+\/§)—(1—\/§)(x—1)> .
1-v5 1+v5 ' (1-+5)(1++5) '
x+V5x — (x — 1 —V5x +V5) Y x+\/§x—x+1+\/§x—\/§>0_
(1-+5)(1++5) ’ 1-5 ’
2\/_x+1—\/_ I . . - . .
—>0; moltiplichiamo ambo i membriper —4 = cambia il verso della disequazione
2V5. +1 V5
L >0 (-4 2VEx +1-V5 < 0;
5—-1
2\/§x<\/§—1; x<\/_ ;
25
\/_ 15 <5—\/§
X :
2V5 5 10
Metodo 2
x x—1 0. x(1+\/§)—(1—\/§)(x—1)>0.
1-v5 1+v5 ' (1-+5)(1++5) '
x+V5x — (x — 1 —V5x +V5) Y x+\/§x—x+1+\/§x—\/§>0_
(1-+5)(1++5) ’ 1-5 ’
2V5x +1—+/5 . . . —(2\/§x+1—\/§)
— >0; spostiamo il meno dal denominatore al numeratore 2 >0
—(2V5x+1-v5)>0; 2V5x+1-V5<0;
5-1
2V5x <V5—1; x<\/— ;
2v5
<\/§—1 V5 <5—\/§
R X .
25 5 10
Metodo 3
* _,x-L. m.cm=(1-VE)(14+V5)=1-5=—4<0
1-vV5 1++5
Moltiplicando i due termini per il m.c.m.= —4 (numero negativo) = cambia il verso della diseguaglianza:
\/_(1 \/—)(1+\/_)< (1 V5)(1+V5);
x(1+\/§)<(x—1)(1—\/§); x+Vsx <x—1—V5x++5;
\/§x+\/§x<\/§—1; 2\/§x<\/§—1'
<\/§—1 <\/— 15
x ; x
25 2V5 5
<5—\/§
x 0
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5. Dimostra che la somma di un numero razionale e di un numero irrazionale & un numero irrazionale:

Dimostriamo quindi che:

Se a un numero razionale e

. . a + b é un numero irrazionale
b un numero irrazionale

=

Dimostrazione per assurdo

Supponiamo per assurdo che a + b sia un numero razionale, cioé:
a+b= — conae b numeri primi tra loro.

Dalla relazione precedente si ottiene: b = % —a

Ma il secondo membro ¢ la differenza di due numeri razionali.

Quindi anche il primo membro b é un numero razionale.

Ma cio va contro [’ipotesi che afferma che b un numero irrazionale. Abbiamo ottenuto un assurdo.
Pertanto a + b non puo essere un numero razionale.

Si conclude che a + b é un numero irrazionale.
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