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1. Risolvi le seguenti disequazioni: 

𝟐 − (𝟒 − 𝒙) − 𝟐൫𝟑 − 𝒙𝟐൯ ≤ 𝟐(𝒙 + 𝟏)𝟐  ;                                           
𝟐𝒙

𝒙𝟐 − 𝟗
≥

𝟑

𝒙 − 𝟑
−

𝒙

𝒙𝟐 + 𝟔𝒙 + 𝟗
           

 

2. Risolvi i seguenti sistemi di disequazioni: 

൝

𝒙 > 4𝒙 − 𝟔                                     
𝟏 − (𝒙 + 𝟏)𝟐 < (𝟒 + 𝒙)(𝟒 − 𝒙)

𝟓(𝟏 − 𝒙) ≥ 𝟐𝒙 − (𝟑𝒙 − 𝟏)        

                                                    ൞

𝒙𝟑 ≥ 𝒙𝟐          

(𝒙𝟐 + 𝟏)(𝒙𝟐 − 𝟑𝒙)

𝒙𝟒
≥ 𝟎

  

 
 
 
3. Da una lamiera quadrata di lato 𝒙 𝒄𝒎 vengono tagliati quattro quadrati di lato 
    (𝒙 − 𝟔) 𝒄𝒎 e, ripiegando lungo i lati tratteggiati, si costruisce una scatola.  
     Determina per quali valori di 𝒙 : 

a. è possibile costruire la scatola; 
b. si ottengono scatole con superficie maggiore di 𝟑𝟔 𝒄𝒎𝟐 . 
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Soluzione 
 

1. Risolvi le seguenti disequazioni: 

𝟐 − (𝟒 − 𝒙) − 𝟐(𝟑 − 𝒙𝟐) ≤ 𝟐(𝒙 + 𝟏)𝟐  ;                                

2 − 4 + 𝑥 − 6 + 2𝑥ଶ ≤ 2(𝑥ଶ + 1 + 2𝑥) ; 

2 − 4 + 𝑥 − 6 + 2𝑥ଶ ≤ 2𝑥ଶ + 2 + 4𝑥 ; 

𝑥 − 4𝑥 ≤  10 ; 

−3𝑥 ≤ 10 ;                    3𝑥 ≥ −10 ;                       𝒙 ≥ −
𝟏𝟎

𝟑
                                 −

𝟏𝟎

𝟑
 , +∞  

 

 

𝟐𝒙

𝒙𝟐 − 𝟗
≥

𝟑

𝒙 − 𝟑
−

𝒙

𝒙𝟐 + 𝟔𝒙 + 𝟗
 ;                                             

2𝑥

(𝑥 + 3)(𝑥 − 3)
−

3

𝑥 − 3
+

𝑥

(𝑥 + 3)ଶ
≥ 0 ; 

2𝑥(𝑥 + 3) − 3(𝑥 + 3)ଶ + 𝑥(𝑥 − 3)

(𝑥 − 3)(𝑥 + 3)ଶ
≥ 0 ;                              

2𝑥ଶ + 6𝑥 − 3(𝑥ଶ + 9 + 6𝑥) + 𝑥ଶ − 3𝑥

(𝑥 − 3)(𝑥 + 3)ଶ
≥ 0 ; 

2𝑥ଶ + 6𝑥 − 3𝑥ଶ − 27 − 18𝑥 + 𝑥ଶ − 3𝑥

(𝑥 − 3)(𝑥 + 3)ଶ
≥ 0 ;                     

−15𝑥 − 27

(𝑥 − 3)(𝑥 + 3)ଶ
≥ 0 ; 

5𝑥 + 9

(𝑥 − 3)(𝑥 + 3)ଶ
≤ 0 ; 

 
               −3          −

9

5
              3  

𝐼 𝐹 ≥ 0 5𝑥 + 9 ≥ 0 𝑥 ≥ −
9

5
 - - + + 

𝐼𝐼 𝐹 > 0 𝑥 − 3 > 0 𝑥 > +3 - - - + 
𝐼𝐼𝐼 𝐹 > 0 (𝑥 + 3)ଶ > 0 𝑥 ≠ −3 + + + + 
  + + - + 

−−
𝟗𝟗

𝟓𝟓
≤≤ 𝒙𝒙 << 𝟑𝟑 

 
 

 

2. Risolvi i seguenti sistemi di disequazioni: 

൝

𝒙 > 4𝒙 − 𝟔                                     
𝟏 − (𝒙 + 𝟏)𝟐 < (𝟒 + 𝒙)(𝟒 − 𝒙)

𝟓(𝟏 − 𝒙) ≥ 𝟐𝒙 − (𝟑𝒙 − 𝟏)     

        ൝
𝑥 − 4𝑥 > −6                            

1 − (𝑥ଶ + 1 + 2𝑥) < 16 − 𝑥ଶ

5 − 5𝑥 ≥ 2𝑥 − 3𝑥 + 1                

            ൝
−3𝑥 > −6                              
1 − 𝑥ଶ − 1 − 2𝑥 < 16 − 𝑥ଶ

−5𝑥 − 2𝑥 + 3𝑥 ≥ 1 − 5       

  

 

൝
3𝑥 < 6              
−2𝑥 < 16         
−4𝑥 ≥ −4       

          ൝
𝑥 < 2            

2𝑥 < −16       
4𝑥 ≤ 4           

      ൝
𝑥 < +2
𝑥 > −8
𝑥 ≤ +1

  

           −8           1                 2 
    
    
    

            La soluzione è    −𝟖 < 𝒙 ≤ 𝟏 
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ቐ
𝒙𝟑 ≥ 𝒙𝟐

(𝒙𝟐 + 𝟏)(𝒙𝟐 − 𝟑𝒙)

𝒙𝟒
≥ 𝟎

               ൝
𝑥 ≥ 1        ∨∨         𝑥𝑥 == 00

𝑥𝑥 << 00        ∨∨         𝑥𝑥 ≥≥ 33

  
             0               1                   3 

    
    

                          La soluzione è    𝒙 ≥ 𝟑 

Risoluzione della prima disequazione: 

𝑥ଷ ≥ 𝑥ଶ ;                           𝑥ଷ − 𝑥ଶ ≥ 0 ;                    𝑥ଶ(𝑥 − 1) ≥ 0 ;                 𝑥ଶ(𝑥 − 1) ≥ 0 

Essendo:  𝑥ଶ ≥ 0            ∀𝑥 ∈ 𝑅               

Il segno della disequazione è dato dal segno del fattore:   𝑥 − 1 ≥ 0 ;      𝑥 ≥ 1  . 

Risoluzione della seconda disequazione: 

(𝑥ଶ + 1)(𝑥ଶ − 3𝑥)

𝑥ସ
≥ 0 ; 

Essendo:  𝑥ଶ + 1 ≥ 0             ∀𝑥 ∈ 𝑅               
     e                 𝑥ସ > 0             ∀𝑥 ≠ 0      
Il segno della disequazione è dato dal segno del fattore:  (𝑥ଶ − 3𝑥) ≥ 0    ∧    𝑥 ≠ 0 ;      

cioè      𝑥(𝑥 − 3) ≥ 0    ∧    𝑥 ≠ 0. 

                0              3  

𝐼 𝐹 > 0 𝑥 > 0 𝑥 > 0 - + + 
𝐼𝐼 𝐹 > 0 𝑥 − 3 ≥ 0 𝑥 ≥ 3 - - + 
  + - + 

                                  𝒙𝒙 << 00                ∨∨                   𝒙𝒙 ≥≥ 𝟑𝟑 
 
  
 
 
3. Da una lamiera quadrata di lato 𝒙 𝒄𝒎 vengono tagliati quattro quadrati di lato 

(𝒙 − 𝟔) 𝒄𝒎 e, ripiegando lungo i lati tratteggiati, si costruisce una scatola. 
Determina per quali valori di 𝒙 : 
a. è possibile costruire la scatola; 
b. si ottengono scatole con superficie maggiore di 𝟑𝟔 𝒄𝒎𝟐 . 

Soluzione 

Il lato della lamiera quadrata misura  𝑥 𝑐𝑚,   𝑐𝑜𝑛 𝑥 > 0 . 

Punto a 

La scatola si può costruire se: 

1. il quadratino che viene tagliato ha la misura del lato positiva, cioè:  𝑥 − 6 > 0 ; 
2. il lato della lamiera quadrata sia maggiore della somma dei lati dei due quadratini che vengono tagliati,                          

cioè: 𝑥 > (𝑥 − 6) + (𝑥 − 6)  

Si ottiene il seguente sistema: 

൜
𝑥 − 6 > 0                      
𝑥 > (𝑥 − 6) + (𝑥 − 6)

                   ቄ
𝑥 > 6

−𝑥 > −12
                     ቄ

𝑥 > 6
𝑥 < 12

                     6 < 𝑥 < 12 

Per poter costruire la scatola occorre che la misura del lato della lamiera quadrata abbia valori x compresi        
tra 6 cm e 12 cm. 
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Punto B 

Ottenere scatole con superficie maggiore di 36 𝑐𝑚ଶ  equivale alla relazione:  𝑆௧ > 36 𝑐𝑚ଶ . 

Dalla quale si ottiene:   
𝑥ଶ − 4(𝑥 − 6)ଶ > 36 ;                                                           𝑥ଶ − 4(𝑥ଶ + 36 − 12𝑥) > 36 ; 

𝑥ଶ − 4𝑥ଶ − 144 + 48𝑥 > 36 ;                                            −3𝑥ଶ + 48𝑥 − 180 > 0 ; 

3(𝑥ଶ − 16𝑥 + 60) < 0 ;                                                             3(𝑥 − 6)(𝑥 − 10) < 0 

Il segno della disequazione è dato da: 

                6             10  

𝐼 𝐹 > 0 𝑥 − 6 > 0 𝑥 > 6 - + + 
𝐼𝐼 𝐹 > 0 𝑥 − 10 > 0 𝑥 > 10 - - + 
  + - + 

                                        𝟔𝟔 << 𝑥𝑥 << 1010 
Per valori di x compresi tra 6 cm e 10 cm si ottengono scatole con superficie maggiore di 𝟑𝟔 𝒄𝒎𝟐  . 

  
 

 

 


