Liceo Scientifico “G. Galilei” Trebisacce
Anno Scolastico 2019-2020

Classe 2A Liceo Scientifico 7 dicembre 2019
Prova di Matematica : Piano cartesiano e retta

3
3x + Ey +3=0
1. Risolvi graficamente il seguente sistema lineare:

5
2x+y=§

2. Tre diverse compagnie telefoniche applicano le seguenti tariffe:

o la societa A applica un costo fisso di 4 centesimi di scatto alla risposta piu 0,5 centesimi per ogni
minuto di conversazione;

o |a societa B applica un costo fisso di 1 centesimo di scatto alla risposta piu 2 centesimi per ogni
minuto di conversazione;

o la societa C applica un costo fisso di 9 centesimi di scatto alla risposta e minuti illimitati.

Stabilisci, in dipendenza della durata di una telefonata, quale scelta & la piil conveniente.

Dati nel piano cartesiano i punti: A(—1;2),B(7;—4) e C(5;5), determina:
A. il perimetro del triangolo ABC;
B. I’area del triangolo ABC;
C. il guarto vertice D del parallelogramma ABCD;
D. i vertici del triangolo A’'B’'C’ simmetrico del triangolo
ABC rispetto al punto P(1; —2).



Soluzione

1. Risolvi graficamente il seguente sistema lineare: v
3
Sxtzy+3=0 fx+@+6=0 {y__M_E
5 6x+3y—5=0 = — -
2x+y=3 g y=—axty g
m=m") A (q#q") Sistema impossibile

oppure

2. Tre diverse compagnie telefoniche applicano le seguenti tariffe:

a. la societa A applica un costo fisso di 4 centesimi di scatto alla risposta piu 0,5 centesimi per ogni
minuto di conversazione;
b. la societa B applica un costo fisso di 1 centesimo di scatto alla risposta piu 2 centesimi per ogni
minuto di conversazione;
c. la societa C applica un costo fisso di 9 centesimi di scatto alla risposta e minuti illimitati.
Stabilisci, in dipendenza della durata di una telefonata, quale scelta & la pill conveniente.
Soluzione
Ponendo il numero dei minuti di conversazione =ex il costo della telefonata =y, cone N A yeQ*, si
ottengono le equazioni delle tre tariffe:
A y=sx+4 B: y=2x+1 C. y=9

Determiniamo i punti di intersezione fra le tre fioni lineari:

A 1 1 _
y=5x+4 {2x+1=—x+4 {4x+2=x+8 {3":6 {;;E = P(2;5)

2 - -
Bly=2x+1 -
B
y=2x+1 (2x+1=9 {x=4 .
C
A 1 1 _ _
y=sx+4 {§x+4=9 re8=18 [x=10 =  R(10;9)

cly=9 S Y

11"y y= 2)( + 1
- - . - . . - - - 101

Tracciamo poi i grafici delle tre funzioni lineari: .
. Q=409 R = (10, 9) y=9
71

Dall’analisi dei grafici si ottiene: 6
5)

Per x<2 & piu convenientedacietd B; 4] P=(2,5)

Per 2<x <10 & piu conveniente kacieta A; 3|

Per x> 10 € piu conveniente dacieta C 2.
1-
0 X,y
,J0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17

Per x =2 per 2 minuti di conversazione e indifferentegiieee lasocieta A o lasocieta B.
Per x =10 per 10 minuti di conversazione e indifferentegéiere lasocieta A o lasocieta C.

Matematica www.mimmocorrado.it2



Dati nel piano cartesiano i punti: A(—1;2),B(7;—4) e C(5;5), determina:

E. il perimetro del triangolo ABC;
F. I'area del triangolo ABC;
G. il guarto vertice D del parallelogramma ABCD;
H. i vertici del triangolo A’B’'C’ simmetrico del triangolo
ABC rispetto al punto P(1; —2).
Soluzione A
Determiniamo la misura del perimetro del triang@B8C:

AB = /(s —x)2 + (a —¥p)? =/(-1 -7+ 2+ 4?2 =
=64 + 36 = V100 = 10.
BC = /(x5 —x)* + (V5 —¥0)* = (7 =5 + (-4 —5)? =

1

"1C=(5'5)

=4+ 81 =+/85.
AC =\ Ga—x)2+ (a—yc)t = (-1-5)2+ (2 -5)2 =
=/36+9 =45 =35,

Pertanto il perimetro del triangolo ABC é:
p=AB+BC +4C =10+ 85+ 35

y=zx—3

5

Soluzione B

Determiniamo I'equazione della retta AB:

Y=Ya X=X y—2 x+1 y—2 x+1
YB—Ya Xp—Xa —4-2 741’ -6 8 '
8(y—2)=-6(x+1); 8y—16=—-6x—6;

3 5 3
8y =—-6x+10; y=—Zx+Z; (mAB:_Z)'
Determiniamo I'equazione della retta CH passargeipvertice C gperpendicolare alla retta AB:
EssendoCH 1 AB = Mmey= L =42

map 3
L'equazione della retta CH é:
4 4 20
Y —Yc =mcu(x —xc); }’—5=§'(X—5): y—5=§x—?;

3

Determiniamo le coordinate del punto H, punto déeisezione delle rette CH e AB:

3 5
y=—Zx+Z gx—§=—2x+g {16x—20=—9x+15 {25x=35
4 5
y=3%73 -
7 = 1
R P . B T = (L)
- 35 3 15 3 15 15" 5

Determiniamo la misura dell’altezza CH del triangol

2

ﬁ=\/(xc_xH)2+(yc_YH)2 :\]<5_g)2+(5_%)2 =J<255_7

18\2  /24\2 324 576 900
o R ey N T

Pertanto I'area del triangolo é:

1 1
Sapc =75 AB-CH = 5106 =30.

Soluzione C

(Y -

(?! -4}
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Il coefficiente angolare della retta AB émyz = —%. \ ]
3 D =(3.11)
EssendoCD || AB = Mcp = Myp = —7 \
Determiniamo I'equazione della retta CD passargeipvertice C e
parallela alla retta AB:y — y. = mep(x — x¢) ;
3 3 35
y—5=—z(x—5); y—5=—Zx+T; y=—Zx+T.
Determiniamo il coefficiente angolare della rett€:B 2C=(5.9)
_ —4-5 _ 9
Mec =75 T
9 ;
EssendoAD || BC = Myp =mpe=—3. W
Determiniamo I'equazione della retta AD passargeipvertice A e A=(1,2)Y
parallela allaretta BC: y — y, = mgc(x — x,) ; ) 3
- 9(+1). ,o 9.9 _ 9 5
YTeTmTRW Ty ymeETaoXxTys YETA Ty
Determiniamo le coordinate del punto D, punto déeisezione \\\
delle rette AD e CD: ™~
3 35 9 5 3 35 B=(7.-4)
= —— x4 — ——x——-=——-x+4— (—-18x—10=—-3x+35
y 4x + 4 > X > 4x + 2 X x +
Y=Tr T3 -
15x = —45 (x=-3
= D(-3;11)
— y = 11
Soluzione C Sl
Le equazioni della simmetria rispetto {x’ =2a—x
al punto P(1, —2) sono: y' =2b—-y L. i
| vertici del triangolo A’B’C’ sono: = (13)\ i
x'=2-1+1=3 \
A(—1;2 { = A'(3;-6
L2y =2-(-2)-2=-6 376 g0 he :
x'=21-7=-5 , YL T T T O
B(7;-4) {yrzz.(_2)+4=() = B'(=5;0) i \
! = ( -
x'=2-1-5=-3 / 2
B=(7,-4)
N
A= (3, -6)
|
C'=(-3,-9)
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