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1. Risolvi le seguenti equazioni: �� − 15�� − 16 = 0                                                                      
2�� − �� − 6�
 − � + 2 = 0 
1 − 2�

1 + 2� − �
 + 3�2�
 − 3� − 2 + 3�
 − 4�2� − �
 = 0 ;                         

 
2. Risolvi ed effettua la discussione della seguente equazione letterale nell’incognita � :  

��
 − 2�� − 3�� + 6 − 3� = 0 
 

3. Determina l’equazione della parabola con asse parallelo all’asse delle �, con vertice in  � �� ; −��  e 

passante per l’origine degli assi cartesiani, e rappresentala graficamente. Detto  �  il fuoco e  �  il 

secondo punto di intersezione della parabola con l’asse delle x, calcola l’area del triangolo  ��� . 

 

4. Con riferimento alla figura a lato, sapendo  

che    ������ � +  ������ �  =  ��  +  !�√! ,  

trova il perimetro di ABC. 
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SSoolluuzziioonnee  
1. Risolvi le seguenti equazioni: � − �#�$ − �% = & ;                 Si pone      �� = - ;      si ottiene:    -
 − 15- − 16 = 0 ; 

∆= 225 + 64 = 289        -4,
 = 15 ∓ √2892 = �4 = 15 − 172 = −1
�
 = 15 + 172 = 16           �� = −1

�� = 16              ∄� ∈ :
�4,
 = ∓� 

 ��$ − �! − %�� − � + � = &    
Non essendo  � = 0  soluzione dell’equazione dividiamo tutti i termini per �
 

2�
 − � − 6 − 1� + 2�
 = 0 ;                                2 ∙ <�
 + 1�
= − <� + 1�= − 6 = 0 ; 
Si pone  � + 4

> = -           ⟹          �
 + 4
>@ = -
 − 2 

2 ∙ �-
 − 2� − - − 6 = 0 ;                                     2-
 − 4 − - − 6 = 0 ; 
2-
 − - − 10 = 0 ;        ∆= 1 + 80 = 81         -4,
 = 1 ∓ 94 = -4 = −2

-
 = + 52 

Sostituendo in  � + 4
> = -  si ha: 

� + 1� = −2 ;               �
 + 1 = −2� ;               �
 + 2� + 1 = 0 ;            �� + 1�
 = 0 ;     �4,
 = −�     
� + 1� = + 52 ;                2�
 + 2 = 5� ;               2�
 − 5� + 2 = 0  

∆= 25 − 16 = 9         �4,
 = 5 ∓ 34 = �� = ��
�� = �

 

 � − ���
� + �� − �� + !���� − !� − � + !�� − $��� − �� = & ;                           1 − 2�


1 + 2� − ��� + 3�2�
 − 3� − 2 + ��3� − 4���2 − �� = 0 ; 
1 − 2�

1 + 2� − ��� + 3��� − 2��2� + 1� − 3� − 4� − 2 = 0 ;                             A. C. :     � ≠ 0    ⋀     � ≠ 2    ⋀     � ≠ − 12 

�1 − 2�
��� − 2� − ��� + 3� − �3� − 4��2� + 1� = 0 ; 
� − 2 − 2�� + 4�
 − �
 − 3� − 6�
 − 3� + 8� + 4 = 0 ; 
−2�� − 3�
 + 3� + 2 = 0 ; 
2�� + 3�
 − 3� − 2 = 0 ; 

�� − 1��2�
 + 5� + 2�  = 0  2 +3 −3 −2 

+1  +2 +5 +2 

 2 +5 +2 = 
 

∆= 25 − 16 = 9         �4,
 = −5 ∓ 34 =
�� = −�        FGGHIIFJKLH    

�� = − ��    MNM FGGHIIFJKLH 

Le soluzioni sono   �� = �       ∧         �� = −� . 
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2. Risolvi ed effettua la discussione della seguente equazione letterale nell’incognita x:  

��
 − 2�� − 3�� + 6 − 3� = 0  P = � Q = −2�� − 3� A = 6 − 3� 
 P = 0  (Equazione di I grado)   ⇒    � = 0      ⇒   6� + 6 = 0 ;     � = −1 

Q = 0  (Equazione Pura)           ⇒    � − 3 = 0 ;     � = 3      ⇒     3�
 − 3 = 0 ;     �
 = 1 ;     �4,
 = ∓1  

A = 0 (Equazione Spuria)          ⇒     6 − 3� = 0;      � = 2     ⇒      2�
 + 2� = 0 ;      �4 = 0   �
 = −1  
∆4 = �� − 3�
 − ��6 − 3�� = �
 + 9 − 6� − 6� + 3�
 = 4�
 − 12� + 9 = �2� − 3�


 

∆4 > 0 ;   �2� − 3�
 > 0 ;     2� − 3 ≠ 0 ;     � ≠ 32 

�4,
 = − T

 ∓ U∆

�P  =  � − 3 ∓ V�2� − 3�

�  =   � − 3 ∓ �2� − 3��   =

   �4 = � − 3 − 2� + 3� = −�� = −1  
   �
 = � − 3 + 2� − 3� = 3� − 6�     

 

∆= 0:   �2� − 3�
 = 0 ;    2� − 3 = 0 ;   � = 32          ⇒        �4,
 = − T

P  =  � − 3�  =    

�

 − 3

�



  =   − �

�



  =  −1 . 

∆ < 0 ;     �2� − 3�
 < 0      ∄� ∈ :. 

Riepilogando: 

Valore del parametro Tipo di Equazione Soluzioni 

� = 0 Equazione di I° grado � = −1 

� = 3 Equazione Pura �4,
 = ∓1 

� = 2 Equazione Spuria �4 = 0     ∧     �
 = −1 

� = 32 Equazione Completa con 0=∆  �4,
 = −1 

∄� ∈ : Equazione Completa con 0<∆  - 

� ≠ 0   ∧    � ≠ 3   ∧   � ≠ 2   ∧    � ≠ �

 Equazione Completa con 0>∆  �4 = −1    ∧    �
 = �XYZ

X  

 

3. Determina l’equazione della parabola con asse parallelo all’asse delle [, con vertice in  \ �� ;  −��  e passante per 

l’origine degli assi cartesiani, e rappresentala graficamente. Detto  ]  il fuoco e  ^  il secondo punto di intersezione 

della parabola con l’asse delle x, calcola l’area del triangolo  _^] . 

Soluzione 

L’equazione della parabola richiesta è del tipo   ` = ��
 + a� 

Imponendo le condizioni sul vertice si ha: 

b − a2� = 1                 
−1 = � ∙ 1
 + a ∙ 1

c         b– a = 2�     
−1 = � + a

c          b a = −2�    
−1 = � − 2�

c     b a = −2
� = 1     

c              
⇒           ` = �
 − 2� 

�e = − a2� = − −22 ∙ 1 = 1                                                                   
`e = 1 − ∆4� = 1 − �a
 − 4�f�4 ∙ � = 1 − �−2�
 + 4 ∙ 1 ∙ 04 ∙ 1 = − 34

    ⇒    g <1 ;  − 34= 

h = iP���� ∙ gj����
2 = 2 ∙ �

�2 = 34 . 
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Con riferimento alla figura a lato, sapendo  

che    ������ � + ������ �  =  ��  +  !�√! ,  

trova il perimetro di ABC. 

Soluzione 

Si pone  Aj���� = �    fkl  � ∈ :m     ⇒        Pj���� = � 

Dal triangolo rettangolo  BCH  si ha:     QA���� = 2�                     
 jQ���� = √3�                PQ���� = � + √3� = n1 + √3o� . 
Sostituendo nella relazione:    PQ���� 
 + AQ���� 
 = 128 + 32√3 ;                 si ottiene: 

pn1 + √3o�q
 + 4�
 = 128 + 32√3 ;                                     
n1 + 3 + 2√3o�
 + 4�
 = 128 + 32√3 ;          
n8 + 2√3o�
 = 32n4 + √3o ; 
�
 = 32n4 + √3o

2n4 + √3o  ;                       �
 = 16 ;                �4,
 = ∓4 = �4 = −4�
 = +4     rkl  �ffstt�auvsPffstt�auvs  

Sostituendo si ottiene:    QA���� = 2 ∙ 4 = 8                              PQ���� = 4n1 + √3o     
Dal triangolo rettangolo  ACH  si ha:    PA���� = √2� = 4√2 . 
In definitiva il perimetro del triangolo ABC è    

w = PQ���� + QA���� + PA���� = 4n1 + √3o + 8 + 4√2 = 4 + 4√3 + 8 + 4√2 = 12 + 4√2 + 4√3 = 4n3 + √2 + √3o . 
 


