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A.  Sviluppa i seguenti prodotti notevoli: 

�− 12 �� + 23 �	
�                                                       �23 �	 − 14 ��� + 6��
	                                               ��	�� − 12 ���
�
 

B.  Semplifica le seguenti espressioni:  

2�3�	 − 4���3�	 + 4�� − �3�	 − 4��	                          �� − 1�	 ∙ �� + 1�	 − ��	 − � − 1���	 + � − 1� 

C.  Determina quoziente e resto delle seguenti divisioni ed effettua la verifica. 

�16�� − 6�� + 2� − 1� ∶ �2�� − 5�                     �8�� − 6�� − 4�	 − 1� ∶ �2� + 4�                        ��� − 81� ∶ ��	 + 9�    

D.  Un numero di due cifre viene sommato al numero ottenuto invertendo le sue cifre. Si divide quindi la somma 

ottenuta per la somma delle cifre del numero dato e si eleva al quadrato il risultato. Che numero si ottiene? 

[Olimpiadi della matematica 2002] 

E.  In un trapezio rettangolo l’altezza misura  x e la base minore è pari alla sua metà. Il lato obliquo misura  2y + 1, 

mentre la misura della base maggiore è uguale alla somma tra quella della base minore e del doppio dell’altezza. 

Esprimi con un polinomio ridotto la misura dell’area e del perimetro. In seguito calcola la misura dell’area e del 

perimetro per  � = ��  e  � = ��  . 
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SSoolluuzziioonnee  

A.  Sviluppa i seguenti prodotti notevoli: 

 − !	 �� + 	� �	"� = − !# ���� + #	$ �� + !	 ���	 − 	� ���  

 

 	� �	 − !� ��� + 6��"	 = �% �� + !!� �	�� + 36�# − !� ���� + 8�	�� − 3��$  
 

��	�� − 12 ���
� = ����� − 32 ���&!��&	 + 34 �	�&	�	�&! − 18 ����� 

 
B.  Semplifica le seguenti espressioni:  

2�3�	 − 4���3�	 + 4�� − �3�	 − 4��	      =      2�9�� − 16�	� − �9�� + 16�	 − 24�	��  =            
=  18�� − 32�	 − 9�� − 16�	 + 24�	� =    9�� − 48�	 + 24�	� .                                                �� − 1�	 ∙ �� + 1�	 − ��	 − � − 1� ∙ ��	 + � − 1�  =    
= (�� − 1� ∙ �� + 1�)	 − (��	 − 1� − �) ∙ (��	 − 1� + �)  =   
= (�	 − 1)	 − (��	 − 1� − �) ∙ (��	 − 1� + �)  =   
= (�	 − 1)	 − (��	 − 1�	 − �	)  =   
= (�	 − 1)	 − (�	 − 1)	 + �	     =    �	 .   
C.  Determina quoziente e resto della divisione:  �16�� − 6�� + 2� − 1� ∶ �2�� − 5�  ed effettua la verifica. 

Soluzione 

16��  −6��  +2� −1 2�� − 5 −16��   40�	   8�	 − 3 =  −6�� 40�	    

  +6��   −15  

  = 40�	 +2� −16  
 

+��� = 8�	 − 3               ,��� = 40�	 + 2� − 16 

Verifica 

+-./01231 ∙  40506.71 + ,163.  =   40508128. 

�8�	 − 3� ∙ �2�� − 5� + 40�	 + 2� − 16    = 

=   16�� − 40�	 − 6�� + 15 + 40�	 + 2� − 16  =   
=   16�� − 6�� + 2� − 1  . 

  ��� − 81� ∶ ��	 + 9� = �	 − 9 

Senza effettuare la divisione, basta applicare il prodotto notevole:    �9 + 99� ∙ �9 − 99� = 9	 − 99	 
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�8�� − 6�� − 4�	 − 1� ∶ �2� + 4�        

Soluzione 

Dividendo tutti i termini per 2 si ha: 

 4�� − 3�� − 2�	 − !	" ∶ �� + 2�  Applicando la regola di Ruffini si ha: 

 4 −3 −2 0 − 12 

−2  −8 +22 −40 +80 

 4 −11 +20 −40 
1592  

+ = 4�� − 11�	 + 20� − 40              , = 1592 ∙ 2 = 159 

Prova 

+-./01231 ∙  40506.71 + ,163.  =   40508128. 

�4�� − 11�	 + 20� − 40� ∙ �2� + 4� + 159  =  
=  8�� − 22�� + 40�	 − 80� + 16�� − 44�	 + 80� − 160 + 159  =   8�� − 6�� − 4�	 − 1  . 

 

D.  Un numero di due cifre viene sommato al numero ottenuto invertendo le sue cifre. Si divide quindi la somma 

ottenuta per la somma delle cifre del numero dato e si eleva al quadrato il risultato. Che numero si ottiene? 

[Olimpiadi della matematica 2002] 
Soluzione 

Ponendo:   la cifra delle decine = �   e la cifra delle unità = �   si ottiene:  

:�10� + �� + �10� + ��� + � ;	  =   <10� + � + 10� + �� + � =	  =   <11� + 11�� + � =	  =   (11)	   =   121 

A lato è stata eseguita la divisione fra due polinomi, 
perché la fattorizzazione dei polinomi non è stata ancora 
trattata. 

11� +11� � + � −11� −11� 11 = =  
 

E.  In un trapezio rettangolo l’altezza misura  x e la base minore è pari alla sua metà. Il lato obliquo misura  2y + 1, 

mentre la misura della base maggiore è uguale alla somma tra quella della base minore e del doppio dell’altezza. 

Esprimi con un polinomio ridotto la misura dell’area e del perimetro. In seguito calcola la misura dell’area e del 

perimetro per  � = ��  e  � = ��  . 

>?@
?AB4CCCC = �                      4DCCCC = E	                      

FDCCCC = 2� + 1           BFCCCC = E	 + 2� = �	 �
G  

Soluzione 

�  =   BFCCCC + FDCCCC + 4DCCCC + B4CCCC   =   52 � + 2� + 1 + �2 + �  =   4� + 2� + 1 

H = BFCCCC + 4DCCCC2 ∙ B4CCCC   =   12 ∙ �52 � + �2
 ∙ �  =   12 ∙ 3� ∙ � =   32 �	 

�  � = ��  ;  � = ��"   =   4 ∙ �� + 2 ∙ �� + 1 =   !J� + �	 + 1 =   	J&%&��  =  ���   .  
H  � = ��  ;  � = ��"  =   �	  ��"	  =   �	 ∙ 	���  =   	�	�  .  


