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1. Dopo aver tracciato il grafico della curva  �  di equazione:   � = |��
|���    determina: 

a. le tangenti  �� e  �
 alla curva  �  nel suo punto  �  di ordinata nulla; 

b. i punti d’intersezione �  e  � delle tangenti  �� e  �
 con l’asse �; 

c. l’area del triangolo ���; 

d. l’equazione dell’ellisse avente centro di simmetria in ��2; 0�, un fuoco in ���6; 0� e asse maggiore 

lungo 10. 

 

 

 

 

 

 

 

Valutazione 
Esercizio 1 a b c d Totale 

Punti 20 20 5 10 15 70 

1.  

PPuunnttii  00  --  22  33  --  77  88  --  1122  1133  --  1177  1188  --  2222  2233  --  2277  2288  --  3322  3333  --  3377  3388  --  4422  4433  --  4477  4488  --  5522  5533  --  5577  5588  --  6622  6633  --  6677  6688  --  7700  

VVoottoo  33  33  ½½  44  44  ½½  55  55½½  66  66  ½½  77  77  ½½  88  88  ½½  99  99½½  1100  
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SSoolluuzziioonnee  

Il grafico della curva di equazione:  � = |��
|���   si ottiene esplicitando la funzione valore assoluto: 

� = |��
|��� = �� = ��
���                ��  � ≥ 2
� = �� 
���             ��  � < 2"   

Tracciamo prima il grafico della funzione:   � = ��
��#   nell’intervallo  $2, +∞$ 
Le equazioni degli asintoti sono:  � = 3     ∧     � = 1 .  
Le coordinate del centro di simmetria sono:        ,′�3 ;  1� 

Per tracciare il grafico dell’iperbole determiniamo alcuni suoi punti, come ad esempio le intersezioni con l’asse �: 

.� = � − 2� − 3� = 0        "        0� − 2 = 0� = 0     "      0� = 2� = 0"     ⇒     � �2 ;  0� . 
Il simmetrico del punto A rispetto al centro di simmetria ha coordinate: �23 = 2�43 − �2 = 2 ∙ 3 − 2 = 4�23 = 2�43 − �2 = 2 ∙ 1 − 0 = 2           ⇒     �′�4 ;  2� 

 
 

 

 

 

Tracciamo poi il grafico della funzione:   � = �� 
���    nell’intervallo  7−∞, 2$ 
Le equazioni degli asintoti sono:  � = 3     ∧     � = −1 .  
Le coordinate del centro sono:        ,′�3 ; −1� 

Per tracciare il grafico dell’iperbole determiniamo alcuni suoi punti, come ad esempio le intersezioni con gli assi: 

.� = −� + 2� − 3� = 0          "         .� = − 23� = 0 "      ⇒     � 80 ;  − 239                                .� = −� + 2� − 3� = 0          "        0−� + 2 = 0� = 0     "      0� = 2� = 0"     ⇒     � �2 ;  0� . 
�23 = 2�43 − �2 = 2 ∙ 3 − 2 = +4       �23 = 2�43 − �2 = 2 ∙ �−1� − 0 = −2           ⇒     �′′�4 ;  −2� 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

NO 
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Riuniamo i due grafici nei rispettivi domini si ottiene il grafico della funzione traccia. 

 
 

Soluzione a 

Il punto di ordinata nulla, come si evince dal grafico, è il punto  � �2;  0� .   

La tangente  �� al ramo destro della curva  �::   � = ��
���    nel punto  � �2;  0�  si ottiene imponendo nel sistema seguente 

la condizione di tangenza  ∆= 0 : 

�� = � − 2� − 3               � − 0 = ��� − 2�"               .� = � − 2� − 3       � = �� − 2�"                   =�� − 2� = � − 2� − 3− "                     >��� − 2���� − 3� = � − 2− " 
>��
 − 3�� − 2�� + 6� = � − 2− "                                >��
 − �5� + 1�� + 6� + 2 = 0− " 
∆= 0 ;       �5� + 1�
 − 4��6� + 2� = 0 ;                    25�
 + 1 + 10� − 24�
 − 8� = 0 ; �
 + 2� + 1 = 0 ;                      �� + 1�
 = 0 ;             � + 1 = 0 ;                   � = −1 . 

Pertanto la tangente  �� ha equazione:  � = −� + 2 . 

 

 

 

 

 

NO 
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La tangente  �
 al ramo sinistro della curva  �@:   � = �� 
���     nel punto  � �2;  0�  si ottiene imponendo nel sistema 

seguente la condizione di tangenza  ∆= 0 : 

�� = −� + 2� − 3                � − 0 = ��� − 2� "               .� = −� + 2� − 3        � = �� − 2� "                   =�� − 2� = −� + 2� − 3− "               >��� − 2���� − 3� = −� + 2− " 
>��
 − 3�� − 2�� + 6� = −� + 2− "                                 >��
 − �5� − 1�� + 6� − 2 = 0− " 
∆= 0 ;       �5� − 1�
 − 4��6� − 2� = 0 ;                       25�
 + 1 − 10� − 24�
 + 8� = 0 ; �
 − 2� + 1 = 0 ;                      �� − 1�
 = 0 ;             � − 1 = 0 ;                   � = +1 . 

Pertanto la tangente  �
 ha equazione:  � = � − 2 . 

 

Soluzione b 

I punti d’intersezione  �  e  �  delle tangenti  �� e  �
  

con l’asse � si ottengono risolvendo i due sistemi: 

>� = −� + 2� = 0           "       >� = 2� = 0"       ⇒     ��0; 2� 

>� = � − 2� = 0       "       >� = −2� = 0   "       ⇒     ��0; −2� 

 

 
 
 
 
 
Soluzione C 

L’area del triangolo ���  si ottiene determinando prima 

le misure della base e dell’altezza: ��AAAA = |�B − �C| = |2 + 2| = 4 �,AAAA = |�2 − �4| = |2 − 0| = 2                            ⇒                 D2BC = ��AAAA ∙ �,AAAA2 = 4 ∙ 22 = 4 

 
Soluzione d 

Sapendo che l’asse maggiore è lungo 10    ⇒       2E = 10 ;       E = 5. 

Sapendo che  ���6; 0�      ⇒      la semidistanza focale misura  F = ���AAAAA = G�HI − �2G = |6 − 2| = 4 

Pertanto:  J
 = E
 − F
 = 5
 − 4
 = 25 − 16 = 9 . 

L’equazione dell’ellisse richiesta è:   �� − 2�
5
 + �� − 0�
9 = 1 ;                                    �
 − 4� + 425 + �
9 = 1 ;                                9��
 − 4� + 4� + 25�
 = 225 ; 
9�
 − 36� + 36 + 25�
 = 225 ;                     9�
 − 36� + 25�
 − 189 = 0 . 

 

 


