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TTEEOORREEMMII  DDEELLLLEE  CCOORRDDEE,,  DDEELLLLEE  SSEECCAANNTTII  EE  DDEELLLLAA  TTAANNGGEENNTTEE  

 

Esempio 1 

In una circonferenza sono date due corde AB e CD, che si incontrano in P.  
Sapendo che  𝑃𝐴തതതത = 6 𝑐𝑚 ,  𝑃𝐵തതതത = 2 𝑐𝑚 ,  𝑃𝐶തതതത = 4 𝑐𝑚 ,  determina la 
lunghezza di PD. 
Soluzione  

Applicando il T. delle Corde si ha: 

𝑃𝐴 ∙ 𝑃𝐵 = 𝑃𝐶 ∙ 𝑃𝐷            6 ∙ 2 = 4 ∙ 𝑃𝐷തതതത            𝑃𝐷തതതത = 3 𝑐𝑚 . 
 

 

Esempio 2 

Da un punto P esterno ad una circonferenza sono condotte le due rette 
secanti (come in figura). Sapendo che  𝐴𝐵തതതത = 6 𝑐𝑚 ,  𝑃𝐵തതതത = 10 𝑐𝑚 ,  
𝑃𝐷തതതത = 8 𝑐𝑚 ,  determina la lunghezza di CD. 
Soluzione  

𝑃𝐴തതതത = 𝐴𝐵തതതത + 𝑃𝐵തതതത = (6 + 10) 𝑐𝑚 = 16 𝑐𝑚  . 

Poniamo  𝐶𝐷തതതത = 𝑥 ,    con  𝑥 𝜖 𝑅ା .  

𝑃𝐶തതതത = 𝑃𝐷തതതത + 𝐶𝐷തതതത = (8 + 𝑥) 𝑐𝑚  . 
Applicando il T. delle Secanti si ha: 

𝑃𝐴 ∙ 𝑃𝐵 = 𝑃𝐶 ∙ 𝑃𝐷 ;                          16 ∙ 10 = (8 + 𝑥) ∙ 8 ;                             160 = 64 + 8𝑥 ; 

8𝑥 = 96 ;                  𝑥 = 12 ;                𝐶𝐷തതതത = 12 𝑐𝑚 . 

 

Esempio 3 

Da un punto P esterno ad una circonferenza sono condotte una retta 
tangente in T alla circonferenza e una retta secante (come in figura). 
Sapendo che  𝐴𝐵തതതത = 16 𝑐𝑚 ,  𝑃𝐵തതതത = 9 𝑐𝑚 ,  determina la lunghezza di PT. 
Soluzione  

𝑃𝐴തതതത = 𝐴𝐵തതതത + 𝑃𝐵തതതത = (16 + 9) 𝑐𝑚 = 25 𝑐𝑚  . 
Applicando il T. della secante e della tangente si ha: 

𝑃𝑇ଶ = 𝑃𝐴 ∙ 𝑃𝐵 ;                𝑃𝑇ଶ = 25 ∙ 9 ;                𝑃𝑇ଶ = 225 ; 
𝑃𝑇തതതത = 15 𝑐𝑚 . 

 

 

 

 

 

  

x 

x 
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Problema 487.231 

È data una circonferenza di centro O e diametro AB. Sul prolungamento di AB, dalla parte di A, considera un 
punto C tale che  𝐶𝐴തതതത = 𝑎 .  Da un punto C traccia una secante che incontra la circonferenza in D e in E 
(𝐶𝐷 < 𝐶𝐸). Sapendo che  𝐶𝐷തതതത = 2𝑎  e  𝐷𝐸തതതത = 2𝑎 ,  determina: 

a. la misura del raggio della circonferenza; 
b. l’area del triangolo DOE; 
c. l’area del triangolo ACD. 

Soluzione a 

Applicando il T. delle Secanti si ha: 

𝐶𝐴 ∙ 𝐶𝐵 = 𝐶𝐷 ∙ 𝐶𝐸            𝑎 ∙ 𝐶𝐵തതതത = 2𝑎 ∙ 4𝑎            𝐶𝐵തതതത = 8𝑎 . 

𝑟 = 𝐴𝑂തതതത =
𝐶𝐵തതതത − 𝐶𝐴തതതത

2
=

8𝑎 − 𝑎

2
=

7

2
𝑎 . 

 
Soluzione b 

Tracciamo l’altezza OH del triangolo DOE.  

Essendo il triangolo DOE isoscele sulla base DE si ha:  𝐻𝐸തതതത =
ଵ

ଶ
 𝐷𝐸തതതത = 𝑎 . 

Applicando il T. di Pitagora al triangolo rettangolo OHE si ha: 

𝑂𝐻തതതത = ඥ𝑂𝐸തതതതଶ − 𝐻𝐸തതതതଶ = ටቀ
଻

ଶ
𝑎ቁ

ଶ

− 𝑎ଶ = ට
ସଽ

ସ
𝑎ଶ − 𝑎ଶ = ට

ସହ

ସ
𝑎ଶ =

ଷ

ଶ
√5 𝑎 .  

Pertanto l’area del triangolo DOE è: 

𝑆஽ைா =
𝐷𝐸തതതത ∙ 𝑂𝐻തതതത

2
=

2𝑎 ∙
3
2 √5 𝑎

2
=

3

2
√5 𝑎ଶ . 

 
Soluzione c 

Tracciamo l’altezza AK del triangolo ACD.  

I triangoli ACK e OCH sono simili per il 1° Criterio di 
Similitudine dei Triangoli. Infatti: 

L’angolo  𝐶መ  è in comune. 

Gli angoli  𝐴𝐾෡𝐶 ≅ 𝑂𝐻෡𝐶 perché entrambi angoli retti. 

Pertanto i due triangoli hanno i lati corrispondenti proporzionali. 

𝐴𝐾 ∶  𝑂𝐻 = 𝐶𝐴 ∶  𝐶𝑂 ;                  𝐴𝐾തതതത ∶  
3

2
√5 𝑎 = 𝑎 ∶  

9

2
𝑎   

𝐴𝐾തതതത =

3
2 √5 𝑎 ∙ 𝑎

9
2

𝑎
=

√5

3
𝑎 

Pertanto l’area del triangolo ACD è:   

𝑆஺஼஽ =
𝐶𝐷തതതത ∙ 𝐴𝐾തതതത

2
=

2𝑎 ∙
√5
3

𝑎

2
=

√5

3
 𝑎ଶ . 
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Problema 487.232 

In una circonferenza di centro O, è data una corda AB, la quale passa per il 
punto medio P di una corda CD. Sapendo che  𝑃𝐴തതതത = 16𝑎  e  𝑃𝐵തതതത = 4𝑎, 
determina la misura di CD. 
Soluzione 

Poniamo  𝑃𝐶തതതത = 𝑃𝐷തതതത = 𝑥 ,   con 𝑥 ∈ 𝑅ା.  

Applicando il T. delle Corde si ha: 

𝑃𝐴 ∙ 𝑃𝐵 = 𝑃𝐶 ∙ 𝑃𝐷            16𝑎 ∙ 4𝑎 = 𝑥 ∙ 𝑥           𝑥ଶ = 64𝑎ଶ 
𝑥 = 8𝑎 . 

Pertanto  𝐶𝐷തതതത = 𝑃𝐶തതതത + 𝑃𝐷തതതത = 16𝑎 . 

 

 

Problema 487.233 

In una circonferenza di centro O e raggio di lunghezza 12 𝑐𝑚 , sono 
date due corde AB e CD, che si incontrano in P.  Sapendo che  
𝐴𝑃തതതത = 8 𝑐𝑚 ,  𝑃𝐵തതതത = 12 𝑐𝑚 ,  𝑃𝐷തതതത = 6 𝑐𝑚 ,  determina le lunghezze di 
PC e di PO. 
Soluzione  

Applicando il T. delle Corde si ha: 

𝑃𝐴 ∙ 𝑃𝐵 = 𝑃𝐶 ∙ 𝑃𝐷            8 ∙ 12 = 𝑃𝐶തതതത ∙ 6            𝑃𝐶തതതത = 16 𝑐𝑚 . 
 

 

 

Congiungiamo il centro O della circonferenza con i punti A e B. 

𝐴𝐵തതതത = 𝐴𝑃തതതത + 𝐴𝐵തതതത = (8 + 12) 𝑐𝑚 = 20 𝑐𝑚 . 
Tracciamo l’altezza OH del triangolo isoscele ABO. 

Essendo ABO un triangolo isoscele sulla base AB si ha:  

 𝐴𝐻തതതത =
ଵ

ଶ
 𝐴𝐵തതതത = 10 𝑐𝑚 . 

Applicando il T. di Pitagora al triangolo rettangolo AHO si ha: 

𝑂𝐻തതതത = ඥ𝐴𝑂തതതതଶ − 𝐴𝐻തതതതଶ = ඥ(12 𝑐𝑚)ଶ − (10 𝑐𝑚)ଶ = 

= ඥ44 𝑐𝑚ଶ = 2√11 𝑐𝑚 .  

Il segmentino PH misura:   𝑃𝐻തതതത = 𝐴𝐻തതതത − 𝐴𝑃തതതത = (10 − 8) 𝑐𝑚 = 2 𝑐𝑚 . 

Applicando il T. di Pitagora al triangolo rettangolo PHO si ha: 

𝑃𝑂തതതത = ඥ𝑂𝐻തതതതଶ − 𝑃𝐻തതതതଶ = ට൫2√11 𝑐𝑚൯
ଶ

+ (2 𝑐𝑚)ଶ = ඥ44 𝑐𝑚ଶ + 4 𝑐𝑚ଶ = ඥ48 𝑐𝑚ଶ = 4√3 𝑐𝑚 .  
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Problema 487.234 

In una circonferenza di centro O, una corda AB misura 2a. Sia P il punto 
della corda AB tale che 𝐴𝑃 ≅

ଵ

ସ
𝐴𝐵.  Sapendo che  𝑂𝑃 ≅

ଷ

ସ
𝐴𝐵, determina 

la misura del raggio della circonferenza. 
Soluzione  

𝐴𝑃തതതത =
1

4
𝐴𝐵തതതത =

1

4
∙ 2𝑎 =

1

2
𝑎 . 

𝑂𝑃തതതത =
3

4
𝐴𝐵തതതത =

3

4
∙ 2𝑎 =

3

2
𝑎 . 

𝐴𝐻തതതത =
1

2
𝐴𝐵തതതത =

1

2
∙ 2𝑎 = 𝑎 . 

𝑃𝐻തതതത = 𝐴𝐻തതതത − 𝐴𝑃തതതത =
1

2
𝑎 . 

Applicando il T. di Pitagora al triangolo rettangolo PHO si ha: 

𝑂𝐻തതതത = ඥ𝑂𝑃തതതതଶ − 𝑃𝐻തതതതଶ = ඨ൬
3

2
𝑎൰

ଶ

− ൬
1

2
𝑎൰

ଶ

= ඨ
9

4
𝑎ଶ −

1

4
𝑎ଶ = ඨ

8

4
𝑎ଶ = √2 𝑎 .  

Applicando il T. di Pitagora al triangolo rettangolo AHO si ha: 

𝐴𝑂തതതത = ඥ𝐴𝐻തതതതଶ + 𝑂𝐻തതതതଶ = ට𝑎ଶ + ൫√2 𝑎൯
ଶ

= ඥ𝑎ଶ + 2𝑎ଶ = ඥ3𝑎ଶ = √3 𝑎 .  

 

 

Problema 487.235 

È data una circonferenza di centro O e raggio 𝑟. Un punto P, esterno alla 
circonferenza, ha distanza da O uguale a 3𝑟 . Da P viene condotta una 
secante, che incontra la circonferenza in A e in B (𝑃𝐴 > 𝑃𝐵). Sapendo che 
𝐴𝐵തതതത =

௥

ଷ
 , determina la misura di PA. 

Soluzione  

𝑃𝐷തതതത = 𝑃𝑂തതതത − 𝐷𝑂തതതത = 3𝑟 − 𝑟 = 2𝑟 

𝑃𝐶തതതത = 𝑃𝑂തതതത − 𝐶𝑂തതതത = 3𝑟 + 𝑟 = 4𝑟 

Poniamo  𝑃𝐵തതതത = 𝑥   con 𝑥 𝜖 𝑅ା  

𝑃𝐴തതതത = 𝑃𝐵തതതത + 𝐴𝐵തതതത = 𝑥 +
𝑟

3
 

Applicando il T. delle Secanti si ha: 

𝑃𝐴 ∙ 𝑃𝐵 = 𝑃𝐶 ∙ 𝑃𝐷 ;                          ቀ𝑥 +
𝑟

3
ቁ ∙ 𝑥 = 4𝑟 ∙ 2𝑟 ;                             𝑥ଶ +

𝑟

3
𝑥 − 8𝑟ଶ = 0  ; 

3𝑥ଶ + 𝑟𝑥 − 24𝑟ଶ = 0  ;                     ο= 𝑟ଶ + 288𝑟ଶ = 289𝑟ଶ 

𝑥ଵ,ଶ =
−𝑟 ∓ √289𝑟ଶ

2 ∙ 3
=

−𝑟 ∓ 17 𝑟

6
=

𝑥ଵ =
−𝑟 − 17 𝑟

6
= −3𝑟  𝑁𝑜𝑛  𝑎𝑐𝑐𝑒𝑡𝑡𝑎𝑏𝑖𝑙𝑒

𝑥ଶ =
−𝑟 + 17 𝑟

6
=

8

3
𝑟                                     

 

Pertanto  𝑃𝐴തതതത = 𝑃𝐵തതതത + 𝐴𝐵തതതത =
଼

ଷ
𝑟 +

௥

ଷ
= 3𝑟  
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Problema 487.236 

In una una circonferenza sono date due corde AB e CD, che si intersecano in 
P.  Sapendo che ABതതതത =

ଵଷ

ସ
a ,   CPതതതത =

ଵ

ଶ
a  e   PDതതതത =

ଽ

ଶ
a , determina le misure dei 

due segmenti in cui P divide AB. 
Soluzione  

Poniamo  𝑃𝐵തതതത = 𝑥   con 𝑥 𝜖 𝑅ା  

𝑃𝐴തതതത = 𝐴𝐵തതതത − 𝑃𝐵തതതത =
13

4
a − 𝑥 

Applicando il T. delle Corde si ha: 

𝑃𝐴 ∙ 𝑃𝐵 = 𝑃𝐶 ∙ 𝑃𝐷                         ൬
13

4
a − 𝑥൰ ∙ 𝑥 =

1

2
a ∙

9

2
a                            

13

4
a𝑥 − 𝑥ଶ −

9

4
aଶ = 0 

13a𝑥 − 4𝑥ଶ − 9aଶ = 0                 4𝑥ଶ − 13a𝑥 + 9aଶ = 0                    ο = 169𝑎ଶ − 144𝑎ଶ = 25𝑎ଶ 

𝑥ଵ,ଶ =
13𝑎 ∓ √25𝑎ଶ

2 ∙ 4
=

13𝑎 ∓ 5𝑎

8
=

𝑥ଵ =
13𝑎 − 5𝑎

8
= 𝑎 

𝑥ଶ =
13𝑎 − 5𝑎

8
=

9

4
𝑎

 

 

Pertanto  𝑃𝐵തതതത = 𝑎      e     𝑃𝐴തതതത = 𝐴𝐵തതതത − 𝑃𝐵തതതത =
ଵଷ

ସ
a − 𝑎 =

ଽ

ସ
𝑎 

Oppure 

Pertanto  𝑃𝐵തതതത =
ଽ

ସ
𝑎      e     𝑃𝐴തതതത = 𝐴𝐵തതതത − 𝑃𝐵തതതത =

ଵଷ

ସ
a −

ଽ

ସ
𝑎 = 𝑎 

 

 

Problema 487.237 

È data una circonferenza di diametro AB e raggio 𝑟.  Una corda CD è parallela ad AB (𝐴𝐶 < 𝐴𝐷), una corda EF, 
perpendicolare ad AB, incontra CD in G. La distanza della corda EF da O è ଷ

ହ
𝑟 .  Quale deve essere la distanza 

della corda CD da O, affinchè risulti  𝐺𝐶തതതത ∙ 𝐺𝐷തതതത =
ଷ

ହ
𝑟ଶ. 

Soluzione  

Applicando il T. di Pitagora al triangolo rettangolo EHO si ha: 

𝐸𝐻തതതത = ඥ𝐸𝑂തതതതଶ − 𝑂𝐻തതതതଶ = ඨ𝑟ଶ − ൬
3

5
𝑟൰

ଶ

= ඨ
25 − 9

25
𝑟ଶ =

4

5
𝑟   

Poniamo  𝐺𝐻തതതത = 𝑥   con 𝑥 𝜖 𝑅ା .   

Si ottiene:   𝐺𝐸തതതത =
ସ

ହ
𝑟 − 𝑥              e         𝐺𝐹തതതത =

ସ

ହ
𝑟 + 𝑥    

Applicando il T. delle Corde si ha: 

𝐺𝐸തതതത ∙ 𝐺𝐹തതതത = 𝐺𝐶തതതത ∙ 𝐺𝐷തതതത                                ൬
4

5
𝑟 − 𝑥൰ ∙ ൬

4

5
𝑟 + 𝑥൰ =

4

5
𝑟ଶ                                  

16

25
𝑟ଶ − 𝑥ଶ =

3

5
𝑟ଶ   

𝑥ଶ =
16

25
𝑟ଶ −

3

5
𝑟ଶ                                  𝑥ଶ =

16 − 15

25
𝑟ଶ                       𝑥ଶ =

𝑟ଶ

25
                 𝑥 = ∓

𝑟

5
  . 

Pertanto  𝐺𝐻തതതത =
௥

ହ
  . 
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Problema 487.238 

Una corda AB di una circonferenza misura 𝑎 e una corda CD della stessa 
circonferenza, distinta dalla corda AB, passa per il punto medio M di AB. 
Sapendo che  𝐷𝑀തതതതത + 3 𝐶𝑀തതതതത = 2𝑎, determina la misura di CD. 
Soluzione  

Indichiamo:  𝐷𝑀തതതതത = 𝑥   e   𝐶𝑀തതതതത = 𝑦   con 𝑥, 𝑦 𝜖 𝑅ା . 

La relazione si traduce in: 

𝑥 + 3𝑦 = 2𝑎 . 
Applicando il T. delle Corde si ha: 

𝐷𝑀 ∙ 𝐶𝑀 = 𝐴𝑀 ∙ 𝐵𝑀            𝑥 ∙ 𝑦 =
1

2
𝑎 ∙

1

2
𝑎           𝑥𝑦 =

1

4
𝑎ଶ . 

Risoviamo il sistema formato da queste due equazioni in 𝑥 e 𝑦. 

൝

𝑥 + 3𝑦 = 2𝑎

𝑥𝑦 =
1

4
𝑎ଶ     

                           ቄ
𝑥 = 2𝑎 − 3𝑦

−     
                     ቊ

−

(2𝑎 − 3𝑦)𝑦 =
1

4
𝑎ଶ     

                ቊ

−

2𝑎𝑦 − 3𝑦ଶ −
1

4
𝑎ଶ = 0

  

ቄ
−

8𝑎𝑦 − 12𝑦ଶ − 𝑎ଶ = 0
         ቄ

−
12𝑦ଶ − 8𝑎𝑦 + 𝑎ଶ = 0

                            ο
ସ

= 16𝑎ଶ − 12𝑎ଶ = 4𝑎ଶ  

⎩
⎪
⎨

⎪
⎧

−

𝑦ଵ,ଶ =
4𝑎 ∓ √4𝑎ଶ

12
=

4𝑎 ∓ 4𝑎

12
=

𝑦ଵ =
4𝑎 − 2𝑎

12
=

2𝑎

12
=

𝑎

6

𝑦ଶ =
4𝑎 + 2𝑎

12
=

6𝑎

12
=

𝑎

2

          

൞
𝑥ଵ = 2𝑎 − 3 ∙

𝑎

6
=

3

2
𝑎

𝑦ଵ =
𝑎

6
                           

                                      

൞
𝑥ଶ = 2𝑎 − 3 ∙

𝑎

2
=

1

2
𝑎

𝑦ଶ =
𝑎

2
                            

      𝑁𝑜𝑛 𝐴𝑐𝑐𝑒𝑡𝑡𝑎𝑏𝑖𝑙𝑒

 

Pertanto si ottiene: 

𝐶𝐷തതതത = 𝐷𝑀തതതതത + 𝐶𝑀തതതതത =
3

2
𝑎 +

𝑎

6
=

9 + 1

6
𝑎 =

10

6
𝑎 =

5

3
𝑎 . 

La soluzione  𝐷𝑀തതതതത =
௔

ଶ
    𝐶𝑀തതതതത =

௔

ଶ
  non è accettabile perché risulterebbe non distinta dalla corda AB. 
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Problema 487.239 

In una circonferenza di centro O e raggio 𝑟, considera una corda AB, di 
lunghezza uguale al lato di un quadrato inscritto nella circonferenza. Una 
corda CD, passante per il punto medio M di AB, è tale che 𝑀𝐷തതതതത = 2 𝐶𝑀തതതതത .  
Determina la distanza della corda CD dal centro della circonferenza. 
Soluzione  

Il lato di un quadrato inscritto in una circonferenza di raggio 𝑟 è  𝑙 = √2 𝑟 . 

Pertanto  𝐴𝐵തതതത = √2 𝑟      e       𝑀𝐴തതതതത =  𝑀𝐵തതതതത =
√ଶ

ଶ
 𝑟           

Indichiamo:  𝑀𝐶തതതതത = 𝑥   con 𝑥 𝜖 𝑅ା . 

Si ottiene:   𝑀𝐷തതതതത = 2𝑥 .            

Applicando il T. delle Corde si ha: 

𝑀𝐴തതതതത ∙ 𝑀𝐵തതതതത = 𝑀𝐶തതതതത ∙ 𝑀𝐷തതതതത                                
√2

2
𝑟 ∙

√2

2
𝑟 = 𝑥 ∙ 2𝑥                                 

1

2
𝑟ଶ = 2𝑥ଶ   

𝑥ଶ =
ଵ

ସ
𝑟ଶ                        𝑥 = ∓

ଵ

ଶ
𝑟 . 

Pertanto   𝑀𝐶തതതതത =
ଵ

ଶ
𝑟    e     𝑀𝐷തതതതത = 𝑟     

𝐶𝐷തതതത = 𝑀𝐶തതതതത + 𝑀𝐷തതതതത =
1

2
𝑟 + 𝑟 =

3

2
𝑟 . 

𝐻𝐷തതതത =
1

2
 𝐶𝐷തതതത =

1

2
∙

3

2
𝑟 =

3

4
𝑟 . 

La distanza della corda CD dal centro della circonferenza è: 

𝑂𝐻തതതത = ඥ𝑂𝐷തതതതଶ − 𝐻𝐷തതതതଶ = ඨ𝑟ଶ − ൬
3

4
𝑟൰

ଶ

= ඨ
16 − 9

16
𝑟ଶ =  ඨ

7

16
𝑟ଶ =

√7

4
𝑟 . 
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Problema 487.240 

Sia ABC un triangolo equilatero inscritto in una 
circonferenza di raggio r. Considera un punto P, sul 
prolungamento di AB dalla parte di B, e traccia una 
semiretta di origine P tangente alla circonferenza, 
indicando con T il punto di contatto. Determina la distanza 
di P da B, in modo che la lunghezza del sgmento PT sia 
uguale a quella del lato di un quadrato inscritto nella 
circonferenza. 
 

 

Soluzione  

Il lato di un quadrato inscritto in una circonferenza di raggio 𝑟 è  𝑙 = √2 𝑟 . 

Il lato di un triangolo equilatero inscritto in una circonferenza di raggio 𝑟 è  𝑙 = √3 𝑟 . 

Indichiamo:  𝑃𝐵തതതത = 𝑥   con 𝑥 𝜖 𝑅ା . 

Si ottiene:   𝑃𝐴തതതത = √3 𝑟 + 𝑥 .            

Applicando il T. della tangente si ha: 

𝑃𝐴തതതത ∙ 𝑃𝐵തതതത = 𝑃𝑇തതതതଶ                               ൫√3 𝑟 + 𝑥൯ ∙ 𝑥 = ൫√2 𝑟൯
ଶ

                           𝑥ଶ + √3𝑟 𝑥 − 2𝑟ଶ = 0   

ο= 3𝑟ଶ + 8𝑟ଶ = 11 𝑟ଶ 

𝑥ଵ,ଶ =
√3𝑟 ∓ √11 𝑟ଶ

2 ∙ 1
  =

𝑥ଵ =
√3 𝑟 − √11 𝑟

2
 =

√3 − √11 

2
 𝑟     𝑁𝑜𝑛 𝑎𝑐𝑐𝑒𝑡𝑡𝑎𝑏𝑖𝑙𝑒

𝑥ଶ =
−√3 𝑟 + √11 𝑟

2
=

−√3 + √11 

2
 𝑟    𝐴𝑐𝑐𝑒𝑡𝑡𝑎𝑏𝑖𝑙𝑒    
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Problema 487.241 

È data  una circonferenza di diametro AB, centro O e raggio 𝑟. Sia 
CD la corda, perpendicolare ad AB, passante per il punto medio M 
di AO, ed EF la corda, perpendicolare a CD, passante per il punto 
medio N di CM. Determina le misure dei due segmenti in cui EF 
resta divisa da N. 
Soluzione  

𝑀𝑂തതതതത =
1

2
∙ 𝐴𝑂തതതത =

1

2
𝑟 . 

Applicando il T. di Pitagora al triangolo rettangolo CMO si ha: 

𝐶𝑀തതതതത = ඥ𝐶𝑂തതതതଶ − 𝑀𝑂തതതതതଶ = ඨ𝑟ଶ −
𝑟ଶ

4
= ඨ

3

4
𝑟ଶ =  

√3

2
𝑟 . 

𝐷𝑀തതതതത = 𝐶𝑀തതതതത =  
√3

2
𝑟                          𝐶𝑁തതതത =

1

2
∙ 𝐶𝑀തതതതത =

1

2
∙

√3

2
𝑟 =

√3

4
𝑟                            𝑀𝑁തതതതത = 𝐶𝑁തതതത =

√3

4
𝑟 . 

𝐷𝑁തതതത = 𝐷𝑀തതതതത + 𝑀𝑁തതതതത =
√3

2
𝑟 +

√3

4
𝑟 =

2√3 + √3

4
𝑟 =

3

4
√3 𝑟 . 

Applicando il T. di Pitagora al triangolo rettangolo EKO si ha: 

𝐸𝐾തതതത = ඥ𝐸𝑂തതതതଶ − 𝐾𝑂തതതതଶ = ඨ𝑟ଶ − ቆ
√3

4
𝑟ቇ

ଶ

= ඨ𝑟ଶ −
3

16
𝑟ଶ = ඨ

13

16
𝑟ଶ =  

√13

4
𝑟 . 

𝐸𝐹തതതത = 2 ∙ 𝐸𝐾തതതത = 2 ∙
√13

4
𝑟 =

√13

2
𝑟 

Poniamo  𝐸𝑁തതതത = 𝑥 ,  𝑥 ∈ 𝑅ା           ⇒           𝐹𝑁തതതത =
√ଵଷ

ଶ
𝑟 − 𝑥 

Applicando il T. delle secanti si ha: 

𝐶𝑁തതതത ∙ 𝐷𝑁തതതത = 𝐸𝑁തതതത ∙ 𝐹𝑁തതതത                    
√3

4
𝑟 ∙

3

4
√3 𝑟 = 𝑥 ∙ ቆ

√13

2
𝑟 − 𝑥ቇ 

9

16
𝑟ଶ =

√13

2
𝑟 𝑥 − 𝑥ଶ                 𝑥ଶ −

√13

2
𝑟 𝑥 +

9

16
𝑟ଶ = 0 

ο=
13

4
𝑟ଶ − 4 ∙

9

16
𝑟ଶ =

13

4
𝑟ଶ −

9

4
𝑟ଶ =

4

4
𝑟ଶ = 𝑟ଶ 

𝑥ଵ,ଶ =

√13
2

𝑟 ∓ √ 𝑟ଶ

2 ∙ 1
  =

𝑥ଵ =

√13
2

𝑟 − 𝑟

2
 =

√13 𝑟 − 2𝑟
2

 

2
=

√13  − 2

4
𝑟 

𝑥ଶ =

√13
2

𝑟 + 𝑟

2
 =

√13 𝑟 + 2𝑟
2

 

2
=

√13 + 2

4
𝑟

 

Pertanto 

𝐸𝑁തതതത =
√13  − 2

4
𝑟            𝑒           𝐹𝑁തതതത =

√13

2
𝑟 − 𝑥 =

√13

2
𝑟 −

√13  − 2

4
𝑟 =

2√13  − ൫√13  − 2൯

4
𝑟 =

√13 + 2

4
𝑟 

Oppure 

𝐸𝑁തതതത =
√13 + 2

4
𝑟            𝑒           𝐹𝑁തതതത =

√13

2
𝑟 − 𝑥 =

√13

2
𝑟 −

√13 + 2

4
𝑟 =

2√13  − ൫√13 + 2൯

4
𝑟 =

√13 − 2

4
𝑟 . 

  



Matematica                                                     

Problema 206.113 

In una circonferenza di centro 𝑂 inscrivi un triangolo isoscele avente la base d
ciascuno. Calcola la misura del raggio.  

 

Soluzione 1 

𝐵𝐻തതതത =
𝐴𝐵തതതത

2
= 8 𝑐𝑚 

Applicando il T. di Pitagora al triangolo 𝐵𝐶𝐻

𝐶𝐻തതതത = ඥ𝐵𝐶തതതതଶ − 𝐵𝐻തതതതଶ = ඥ20ଶ − 8ଶ 𝑐𝑚 =

Applicando il I T. di Euclide al triangolo 𝐵𝐶𝐷

𝐵𝐶തതതതଶ = 𝐶𝐻തതതത ∙ 𝐶𝐷തതതത  ;                             20ଶ = 4

𝐶𝐷തതതത  =  
400

4√21
  =   

100

√21
  =   

100

√21
∙

√21

√21
  =

Pertanto il raggio misura: 

𝑟 =
𝐶𝐷തതതത

2
=

50 √21

21
 𝑐𝑚  . 

 

Soluzione 2 

Applicando il T. delle corde  si ha: 

𝐶𝐻 ∙ 𝐷𝐻 =  𝐴𝐻 ∙ 𝐵𝐻   ;                                 

𝐷𝐻തതതത =
8 ∙ 8

4√21
 𝑐𝑚 =

16

√21
 𝑐𝑚 =

16

√21
∙

√21

√21

Pertanto: 

𝑟 =  
𝐶𝐻തതതത + 𝐷𝐻തതതത

2
 =  

4√21 +
16 √21

21
2

 𝑐𝑚 =

 

  

                   www.mimmocorrado.it       

inscrivi un triangolo isoscele avente la base di 16 𝑐𝑚  e i lati obliqui di 

𝐵𝐶𝐻  si ha: 

√336 𝑐𝑚 = 4√21 𝑐𝑚 

𝐵𝐶𝐷  si ha:   

4√21 ∙ 𝐶𝐷തതതത ; 

=   
100 √21

21
  . 

                 4√21 ∙ 𝐷𝐻തതതത = 8 ∙ 8 ; 

21

21
 𝑐𝑚 =

16 √21

21
 𝑐𝑚 

=  

84√21 + 16 √21
21
2

 𝑐𝑚 =  

100√21
21
2

 𝑐𝑚 =  
50

                10 

e i lati obliqui di 20 𝑐𝑚 

50 √21

21
 𝑐𝑚  . 
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Problema 206.116 

Due corde AB e CD di una circonferenza di raggio 10 𝑐𝑚  si intersecano in un punto 𝑃 interno a essa. Sapendo 
che  𝐴𝐵തതതത = 7 𝑐𝑚  e le parti un cui è divisa 𝐶𝐷 sono lunghe 6 𝑐𝑚  e  2 𝑐𝑚, determina le lunghezze delle parti in 
cui è divisa la corda AB. 

Soluzione 

Ponendo  𝑃𝐴തതതത = 𝑥        ⇒    𝑃𝐵തതതത = 7 − 𝑥         

Applicando il teorema delle corde si ha: 

𝑃𝐶 ∙ 𝑃𝐷 = 𝑃𝐴 ∙ 𝑃𝐵: 

6 ∙ 2 = (7 − 𝑥) ∙ 𝑥  ;  

7𝑥 − 𝑥ଶ = 12  ; 

𝑥ଶ − 7𝑥 + 12 = 0  ; 

𝑥ଵ = 3
𝑥ଶ = 4

         Pertanto   𝐴𝑃തതതത = 3 𝑐𝑚   e   𝐵𝑃തതതത = 4 𝑐𝑚  .    

 

Problema 206.117 

 Da un punto 𝑃 esterno a una circonferenza e distante 20 𝑐𝑚  dal centro 𝑂 di essa, conduci una tangente 
lunga 12 𝑐𝑚 . Determina la lunghezza del raggio. 

Soluzione 1 

Applicando il T. di Pitagora al triangolo 𝐵𝑃𝑂  si ha: 

𝑟 = 𝐵𝑂തതതത = ඥ𝑂𝑃തതതതଶ − 𝐵𝑃തതതതଶ = ඥ20ଶ − 12ଶ 𝑐𝑚 = 

= √400 − 144 𝑐𝑚 = √256 𝑐𝑚 = 16 𝑐𝑚. 

 

Soluzione 2 

Ponendo  𝑂𝐶തതതത = 𝑥     ⇒     𝑃𝐶തതതത = 20 − 𝑥   e    𝑃𝐷തതതത = 20 + 𝑥    

Applicando il T. della Tangente si ha: 

𝑃𝐶 ∙ 𝑃𝐷 = 𝑃𝑇 ଶ 

(20 + 𝑥) ∙ (20 − 𝑥) = 12ଶ ;   

400 − 𝑥ଶ = 144  ;         𝑥ଶ = 256  ;        𝑥 = ∓√256 = ∓16  . 

Scartando la soluzione negativa, si ha:    𝑟 = 𝑂𝐶തതതത = 16 𝑐𝑚  .  

 


