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1.  Calcola i seguenti limiti di funzioni: 

����→ ��  	
 − 3
 
��               ����→ �  2 ��  �1 + 5
���� 3
                   ����→ �
1 + ���1 + 
� − ��� 
3
               ����→ �  ���
 + 2� − �� 23
  

 

2.  Dall’analisi del grafico della funzione  � = ��
�  sotto rappresentata, determina: 

Dominio: Asintoti: ��1� = 

Punti di discontinuità  
e tipo di discontinuità 

  

  
 

 
 

 

3.  Individua i punti di dicontinuità della funzione   ��
� =  ������ !�!��    e la relativa specie.   

 

4.  Stabilisci se per la funzione  ��
� = ���
! − 2
 − 3�  vale il TTeeoorreemmaa  ddii  WWeeiieerrssttrraassss  nell’intervallo  "4 , 6& . 
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SSoolluuzziioonnee  
 

1.  Calcola i seguenti limiti di funzioni: 

����→ ��  	
 − 3
 
��   =   �1� = ? �       
=   ����→ ��  	

 − 3

��   =   ����→ ��  	1 − 3

��

 

Poniamo    − �� = ()        ⇒          
 = −3+                                Per  
 → −∞           + → +∞                

Sostituendo si ha: 

=    ���) →  �  	1 + 1+
��)∙�   =    ���) →  �  1	1 + 1+
)2�(!  =    3�(!  =    13(!  .  
 

 

 

 

����→ �  2 ��  �1 + 5
���� 3
   =   	 00 =? 
       
=    ����→ �  2 ∙ 3
��� 3
 ∙ ��  �1 + 5
�5
 ∙ 53    =   2 ∙ 1 ∙ 1 ∙ 53    =   103   . 
 

 

 

 

 

����→ �
1 + ���1 + 
� − ��� 
3
    =   	 00 =? 
       

=   ����→ �
13 ∙ 11 − ��� 

 + ���1 + 
�
 2  =   13 ∙ �0 + 1� = 13 

 

 

 

 

����→ �  ���
 + 2� − �� 23
   =   	 00 =? 
       
=    ����→ �  13 ∙ 1
 ∙ "���
 + 2� − �� 2&    =    ����→ �  13 ∙ 1
 ∙ �� 
 + 22 =  
=   ����→ �   13 ∙ �� 	
 + 22 
 (�   =   ����→ �   13 ∙ �� 61 + 
27 (�

 

Poniamo    
�! = ()        ⇒          
 = !)                                  Per  
 → 0           + → ∞           Sostituendo si ha: 

=  13 ∙ ���)→ �   �� 	1 + 1+
 )!   =    13 ∙ ���)→ �   �� 1	1 + 1+
)2(!   =    13 ∙ �� 3(!   =    13 ∙ 12    =     16 .  
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2.  Dall’analisi del grafico della funzione  � = ��
�  sotto rappresentata, determina: 

Dominio:  8
 ∈ :  /
 ≠ −5 ∧  
 ≠ 3> Asintoti:    
 = −5  A. V. a sinistra          � = −2  A. O. a sinistra        ��1� = 4 

Punti di discontinuità  
e tipo di discontinuità 


 = −5  è un punto di discontinuità di 2
a
 specie 
 = −1  è un punto di discontinuità di 1

a
 specie 


 = 1  è un punto di discontinuità di 3
a
 specie 
 = 3  è un punto di discontinuità di 3

a
 specie 

����→ �� ��
� = −2 ����→ �?@ ��
� = 2 ����→ �(A ��
� = 6 ����→ ( ��
� = 2 ����→ � ��
� = −2 ����→  � ��
� = +∞ 

 

 

3.  Individua i punti di dicontinuità della funzione   ��
� =  ������ !�!��    e la relativa specie.   

Soluzione 

Il dominio della funzione è  B = 8
 ∈ :  /     
 ≠ 2 > 
La funzione è il quoziente di due funzioni continue. I suoi punti di discontinuità sono i punti in cui si annulla il 
denominatore. In questo caso  
 = 2  è un punto di discontinuità della funzione. 

Stabiliamo il tipo di discontinuità. 

La funzione può essere esplicitata nella forma: 

��
� =  ������ !�!�� = C D����� !E!��                �3   
! − 3
 + 2 ≥ 0
�D����� !E!��                �3   
! − 3
 + 2 < 0H      cioè: 

��
� = C���(����!�����!�                �3   
 ≤ 1  ∨   
 ≥ 2
����(����!�����!�                   �3  1 < 
 < 2       H          cioè:      

��
� = K−
 + 1               �3   
 ≤ 1  ∨   
 ≥ 2+
 − 1                   �3  1 < 
 < 1        H 
Calcoliamo i limiti destro e sinistro della funzione per  
 → 2 . ����→ !@ ��
� = ����→ !@ �−
 + 1� = −1                                  
����→ !A ��
� = ����→ !@ �+
 − 1� = +1    

Poiché il limite destro e il limite sinistro esistono finiti e sono diversi,  
 = 2  è un punto di discontinuità di prima specie.  

Il salto della funzione vale  |� − ��| = |−1 − 1| = 2 . 
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4.  Stabilisci se per la funzione  ��
� = ���
! − 2
 − 3�  vale il TTeeoorreemmaa  ddii  WWeeiieerrssttrraassss nell’intervallo  "4 , 6& . 
 
Il Dominio della funzione è  B = 8
 ∈ :   /    
 < −1   ∨    
 > 3> 
Infatti:   
! − 2
 − 3 > 0 ;     

! − 2
 − 3 = 0  ;       
 = 2 ± √4 + 122 = 2 ± 42 = 
( = −1
! = +3 

La funzione è continua nell’intervallo chiuso e limitato  "4 , 6& .   
Pertanto, in tale intervallo, vale il TTeeoorreemmaa  ddii  WWeeiieerrssttrraassss 
 
 
 

 

 
 
 
 
 
 
 


