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1. L’equazione  4��+ .  .  .  .  .  . = 0       ha per soluzioni   �	 = �


     ∧       �� = 0 

 

2. Qual è il discriminante dell’equazione  �� + 6 = 0 ? 

⊡  −23   ⊡  −24  ⊡  +23   ⊡  +24   ⊡  36 

 

3. Determina due numeri sapendo che la loro somma è  0,1  e il loro prodotto è  −0,2  

 

4. Risolvi le seguenti equazioni: 

2�� + 3
5 � = 0                                                                                5�� − 9� + 4 = 0                        

2�� + �2√5 + √3�� + √15 = 0                                               �
� + 2 − 13

10 − 3� = 32
3�� − 4� − 20 

 
5. Determina per quali valori del parametro  a  l’equazione:   �� + 6� + 3 − ���� − 2�� − � = 0 

a. ha radici reali 

b. ha una radice uguale a  2  

c. ha due radici opposte 

d. ha due radici la cui somma è uguale a  4 

e. ha due radici il cui prodotto è uguale a  5 

f. ha due radici in cui una è il reciproco dell’altra 

g. ha due radici in cui una è l’opposto del reciproco dell’altra 

 
 

6. Effettua la discussione della seguente equazione letterale intera:   �3� − 3��� + 3 − 3� = 0 

 

7. Effettua la discussione della seguente equazione letterale fratta:  

2�� − 1�
���� − 2� + 1� = 2

� − 1 − �
��� − 1� 

 

 

8. Determina il perimetro di un trapezio isoscele, 

sapendo che l’area è 288 cm�, il rapporto fra 

l’altezza e la base minore è  
�
   e gli angoli alla base 

misurano 45° .  

 
 
 
 
 

Valutazione 
Esercizio 1 2 3 4 5 6 7 8 Totale 

Punti 4 4 5 5 + 5 + 6 + 7 14 10 10 10 80 
 

PPuunnttii  00  --  55  66  --  1100  1111  --  1155  1166  --  2200  2211  --  2255  2266  --  3300  3311  --  3355  3366  --  4400  4411  --  4455  4466  --  5500  5511  --  5555  5566  --  6600  6611  --  6655  6666  --  7700  7711  --  7755  7766  --  8800  

VVoottoo  22  22½½  33  33  ½½  44  44  ½½  55  55½½  66  66  ½½  77  77  ½½  88  88  ½½  99  1100  
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1. L’equazione  4��+ .  .  .  .  .  . = 0       ha per soluzioni   �	 = �

     ∧       �� = 0 

Soluzione 

Essendo  �� = 0 una soluzione   ⇒   l’equazione è incompleta spuria, cioè del tipo: 

 4�� + "� = 0 ;    � ∙ �4� + "� = 0 ;     � = 0         
4� + " = 0     

Essendo  �	 = �

      una soluzione   ⇒       

4 ∙ �

 + " = 0 ;              %


 + " = 0 ;          " = − %

          

 

 

 

2. Qual è il discriminante dell’equazione  �� + 6 = 0 ? 

∆= "� − 4�' = 0� − 4 ∙ 1 ∙ 6 = −24 

 

 

 

 

3. Determina due numeri sapendo che la loro somma è  0,1  e il loro prodotto è  −0,2 . 

�� − (� + ) = 0  ;                            �� − 0,1� − 0,2 = 0  ;                              �� − 1
10 � − 2

10 = 0  ;  
10�� − � − 2 = 0  ;                           ∆= "� − 4�' = �−1�� − 4 ∙ 10 ∙ �−2� = 1 + 80 = 81 

�	,�    =    −" ∓ √∆
2 ∙ �    =    1 ∓ √81

2 ∙ 10    =    1 ∓ 9
20  =    

�	 = 1 − 9
20 = − 8

20  = − 4
10 = −0,4

�� = 1 + 9
20 = + 10

20  = + 5
10 = +0,5

  

 

 

 

 

4. Risolvi le seguenti equazioni: 

2�� + 3
5 � = 0  ;                   10�� + 3� = 0  ;               � ∙ �10� + 3� = 0  ;      

� = 0                                     
10� + 3 = 0 ;      � = − 3

10
           

 

 

5�� − 9� + 4 = 0  ;            ∆= "� − 4 � ' = 81 − 80 = 1                      

�	,�    =    −" ∓ √∆
2 ∙ �    =    9 ∓ √1

2 ∙ 5  =   9 ∓ 1
10  =   

�	 = 9 − 1
10 = 8

10    =   4
5

�� = 9 + 1
10 = 10

10    =   1
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2�� + �2√5 + √3�� + √15 = 0                                                
 

∆= "� − 4 � ' = �2√5 + √3�� − 4 ∙ 2 ∙ √15  = 20 + 3 + 4√15 − 8√15 = 20 + 3 − 4√15 = �2√5 − √3��
 

�	,�    =    −" ∓ √∆
2 ∙ �   =   −2√5 − √3 ∓ +�2√5 − √3�2

2 ∙ 2   =   −2√5 − √3 ∓ �2√5 − √3�
4  = 

=   
�	 = −2√5 − √3 − 2√5 + √3

4  =  −4√5
4    =   −√5 

�	 =  −2√5 − √3 + 2√5 − √3
4    =  −2√3

4    =  −
√3
2

 

 

 

 

 

�
� + 2 − 13

10 − 3� = 32
3�� − 4� − 20  ;                                           �

� + 2 − 13
10 − 3� = 32

�� + 2��3� − 10�  ; 
�

� + 2 − 13
−�3� − 10� = 32

�� + 2��3� − 10�  ;                               �
� + 2 + 13

3� − 10 = 32
�� + 2��3� − 10�  ; 

,. -. :   � ≠ −2  ∧   � ≠ 10
3  

01234)24'�561  )78  42   0. '. 0. = �� + 2��3� − 10� 

� ∙ �3� − 10� + 13 ∙ �� + 2� = 32  ;                                                3�� − 10� + 13� + 26 − 32 = 0 

3�� + 3� − 6 = 0                                                                               �� + � − 2 = 0 

∆= "� − 4 � ' = 1 + 8 = 9 

�	,�    =    −" ∓ √∆
2 ∙ �   =   −1 ∓ √9

2 ∙ 1   =  −1 ∓ 3
2   =   

�	 = −1 − 3
2  =  −4

2    =   −2   515 9''733�"427

�	 =  −1 + 3
2    =  2

2    =  +1       9''733�"427     
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5. Determina per quali valori del parametro  a  l’equazione:   �� + 6� + 3 − ���� − 2�� − � = 0 

a. ha radici reali 

b. ha una radice uguale a  2  

c. ha due radici opposte 

d. ha due radici la cui somma è uguale a  4 

e. ha due radici il cui prodotto è uguale a  5 

f. ha due radici in cui una è il reciproco dell’altra 

g. ha due radici in cui una è l’opposto del reciproco dell’altra 

Soluzione 

Riconduciamo l’equazione alla forma normale:   9�� + :� + , = 0 

�� + 6� + 3 − ���� − 2�� − � = 0  ;                                     �� + 6� + 3 − ��� + 2�� − � = 0 

�1 − ���� + 2�� + 3�� + 3 − � = 0  9 = 1 − � : = 2�� + 3� , = 3 − � 

Innanzitutto   1 − � ≠ 0  ;       '41è     � ≠ 1   altrimenti l’equazione diventa di I grado     �∗� 

 

a. ha radici reali 

∆
4 ≥ 0  ;         �� + 3�� − �1 − ���3 − �� ≥ 0  

�� + 9 + 6� − 3 + � + 3� − �� ≥ 0  ;                      10� ≥ −6  ;               � ≥ − 3
5    �∗∗� 

 

b. ha una radice uguale a  2  

Imponiamo che  � = 2 sia soluzione dell’equazione:   �1 − ���� + 2�� + 3�� + 3 − � = 0 

�1 − �� ∙ 2� + 2�� + 3� ∙ 2 + 3 − � = 0 

�1 − �� ∙ 4 + 4 ∙ �� + 3� + 3 − � = 0 

4 − 4� + 4� + 12 + 3 − � = 0 

� = 19  Accettabile                                 (perché      � ≥ − 

        e     � ≠ 1   ) 

 

c. ha due radici opposte 

: = 0  ;              2�� + 3� = 0  ;             � = −3   Non accettabile                  ( perché   (*)    � < − 

    ) 

 

d. ha due radici la cui somma è uguale a  4 

− :
9 = 4  ;              − 2�� + 3�

1 − � = 4  ;              −2�� + 3� = 4�1 − ��  ;               −2� − 6 = 4 − 4�  
4� − 2� = 4 + 6  ;               2� = 10  ;           � = 5  Accettabile                    (perché      � ≥ − 


        e     � ≠ 1)         
 

e. ha due radici il cui prodotto è uguale a  5 

,
9 = 5  ;              3 − �

1 − � = 5  ;               3 − � = 5�1 − ��  ;               3 − � = 5 − 5�  
5� − � = 5 − 3  ;               4� = 2  ;           � = 	

�  Accettabile                   (perché      � ≥ − 

        e     � ≠ 1  )        
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f. ha due radici in cui una è il reciproco dell’altra 

�	 =
1
��

  ;          �	 ∙ �� = 1  ;         
'
� = 1  ;            

3 − �
1 − � = 1  ;           3 − � = 1 − �  ;          3 = 1    40)1((4"427 

L’equazione non può avere soluzioni reciproche 

 

g. ha due radici in cui una è l’opposto del reciproco dell’altra 

�	 = −
1
��

  ;          �	 ∙ �� = −1  ;         
'
� = −1  ;            

3 − �
1 − � = −1  ;           3 − � = −1 + �  ;          2� = 4 

� = 2      Accettabile                   (perché      � ≥ − 

        e     � ≠ 1  )        
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6. Effettua la discussione della seguente equazione letterale intera:   �3� − 3��� + 3 − 3� = 0 

Soluzione 

Occorre trasformare l’equazione nella sua forma canonica:    9�2 + :� + , = 0 . 

 3��2 − 3�� + 3 − 3� = 0  ;                                ��2 − �� − � + 1 = 0 

��� − �� + 1�� + 1 = 0  9 = � : = −�� + 1� , = 1 

 

9 = 0  (Equazione di I grado)     ⇒      � = 0      ⇒   −� + 1 = 0 ;     � = 1 

: = 0  (Equazione Pura)           ⇒    −�� + 1� = 0 ;     � = −1     ⇒     −�� + 1 = 0 ;     �� = 1 ;     �	,� = ∓1  

, = 0 (Equazione Spuria)            ⇒      1 = 0    per nessun valore di a . 
∆= E−�F + G�HI − JF = FI + G + IF − JF = FI + G − IF = �F − G�I 

∆= 0;    �� − 1�� = 0 ;     � − 1 = 0 ;     � = 1   ⇒      �� − 2� + 1 = 0 ;    �� − 1�� = 0 ;      � = 1 doppia 

∆< 0        �� − 1�� < 0    per nessun valore di a. 

∆> 0;      �� − 1�� > 0 ;     � − 1 ≠ 0 ;     � ≠ 1   

�	,�    =    −" ∓ √∆
2 ∙ �    =    � + 1 ∓ L�� − 1��

2�    =    � + 1 ∓ �� − 1�
2�   = 

=
   �	 = � + 1 − � + 1

2� = 2
2� =     1

�  

   �� = � + 1 + � − 1
2� = 2�

2� = 1
 

Riepilogando: 

Valore del parametro Tipo di Equazione Soluzioni 

� = 0      Equazione di I° grado � = 1 

� = −1      Equazione Pura �	,� = ∓1 

Per nessun valore di  � Equazione Spuria  

� = 1   Equazione Completa con 0=∆  �	,� = 1      

Per nessun valore di  � Equazione Completa con 0<∆   

� ≠ 0     e     � ≠ ∓1   Equazione Completa con 0>∆  �	 = 	
M     ∧        �� = 1 
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7. Effettua la discussione della seguente equazione letterale fratta:  

2�� − 1�
���� − 2� + 1� = 2

� − 1 − �
��� − 1� 

Soluzione 

2�� − 1�
���� − 2� + 1� = 2

� − 1 − �
��� − 1�  ;                               2�� − 1�

��� − 1�� = 2
� − 1 − �

��� − 1�  ; 

Il campo di esistenza del parametro è :  ,. -. :  � ≠ 0 

Il campo di accettabilità delle soluzioni è :  C. A. :  � ≠ 1 

Moltiplicando per il    0. '. 0.  =  ��� − 1�� 

 ��� − 1�� ∙ 2�� − 1�
��� − 1�� = ��� − 1�� ∙ 2

� − 1 − ��� − 1�� ∙ �
��� − 1� 

2�� − 1� = 2��� − 1� − ��� − 1� 

2� − 2 = 2�� − 2� − �� + �      

�� − 2�� − � + 4� − 2 = 0 

�� − �2� + 1�� + 4� − 2 = 0  9 = 1 : = −�2� + 1� , = 4� − 2 

 

9 = 0  (Equazione di I grado)     ⇒      1 = 0      per nessun valore di a 

: = 0  (Equazione Pura)           ⇒    −�2� + 1� = 0 ;     � = − 	
�     ⇒     �� − 4 = 0 ;      �� = 4 ;     �	,� = ∓2  

, = 0 (Equazione Spuria)            ⇒      4� − 2 = 0 ;          � = 	
�     ⇒     �� − 2� = 0 ;    �	 = 0  ∧    �	 = 2  

 

∆= E−�2� + 1�H� − 4�4� − 2� = 4�� + 1 + 4� − 16� + 8 = 4�� + 9 − 12� = �2� − 3�� 
∆= 0    �2� − 3�� = 0 ;   2� − 3 = 0 ;   � = 


�    ⇒       �� − 4� + 4 = 0 ;    �� − 2�I = 0 ;    � = 2  doppia 

∆< 0       �2� − 3�� < 0    per nessun valore di a. 

∆> 0      �2� − 3�� > 0 ;        2� − 3 ≠ 0 ;        � ≠ 

�   

�	,�    =    −" ∓ √∆
2 ∙ �    =    2� + 1 ∓ L�2� − 3��

2 ∙ 1    =    2� + 1 ∓ �2� − 3�
2   = 

=
   �	 = 2� + 1 − 2� + 3

2 = 4
2    =     22            9''733�"427  

   �� = 2� + 1 + 2� − 3
2 = 4� − 2

2 = 2� − 1        ?     
 

La soluzione     �� = 2� − 1   è  accettabile soltanto se diversa da 1    (vedi campo di accettabilità). 

 �� ≠ 1  ;                  2� − 1   ≠ 1  ;                  2a ≠ 2  ;                      � ≠ 1                         
 P7 � = 1    2� (12QR4157   �� = 2� − 1  515 è �''733�"427 7 2T7UQ�R4157 ℎ� (121 2� (12QR4157  �	 = 2 
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Riepilogando: 

Valore del parametro Tipo di Equazione Soluzioni 

� = 0 Perde di significato  

Per nessun valore di  � Equazione di I° grado  

� = − 1
2 Equazione Pura �	,� = ∓2 

� = 1
2 Equazione Spuria �	 = 0  ∧    �	 = 2 

� = 3
2 Equazione  con 0=∆  �	,� = 2 

Per nessun valore di  � Equazione  con 0<∆   

� ≠ 0  ∧  � ≠ 

�   ∧  � ≠ 1  Equazione  con 0>∆  �	 = 2    ∧    �� = 2� − 1 

� = 1 Equazione  con 0>∆  W5� (12� (12QR4157 �''733�"427  �	 = 2 
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8. Determina il perimetro di un trapezio isoscele, 

sapendo che l’area è 288 cm�, il rapporto fra 

l’altezza e la base minore è  
�
   e gli angoli alla base 

misurano 45° .  

 

Soluzione 

-((7561      XYZZZZ
X,ZZZZ = 4

5               ⇒          XYZZZZ = 4
5 X,ZZZZ 

[157561     X,ZZZZ = �               ⇒         XYZZZZ = 4
5 � 

-((7561 9:\ , = 45°             ⇒    42 384�5]121 9XY  è  4(1('727        ⇒          9YZZZZ = XYZZZZ = 4
5 � 

^75387          9:ZZZZ = 9YZZZZ + Y_ZZZZ + _:ZZZZ = 4
5 � + � + 4

5 � = 13
5 �  

Dalla relazione dell’area del trapezio si ottiene: 

P = 1
2 �9:ZZZZ + X,ZZZZ� ∙ XYZZZZ  ;                                               288 = 1

2 `13
5 � + �a ∙ 4

5 �      

288 = 1
2 ∙ 18

5 � ∙ 4
5 �  ;                                                     288 = 36

25 ��      

�� = 25
36 ∙ 288 = 200  ;                                                  � = ∓√200 = ∓10√2     

-('2Q67561 2� (12QR4157 57]�34b� (4 ℎ�:    X,ZZZZ = 10√2 '0 

 

^75387    XYZZZZ = 4
5 � = 4

5 ∙ 10√2 = 8√2 '0 

7                 9:ZZZZ   =   13
5 ∙ 10√2 '0 =   26√2 '0 

 

Applicando il teorema di Pitagora si ha: 

9XZZZZ = L9YZZZZ� + XYZZZZ�   =   +�8√2�� + �8√2��  =   √128 + 128   =   √256  = 16 

 

Pertanto il perimetro del trapezio è: 

2) = 9:ZZZZ + :,ZZZZ + ,XZZZZ + 9XZZZZ = �26√2 + 16 + 10√2 + 16� '0 = �32 + 36√2� '0 =  4�8 + 9√2� '0 

 

 

 


