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1. Risolvi i seguenti sistemi di equazioni con i cinque metodi studiati:   

�7� + 3� = 18     5� − � − 16 = 0                                                                              �4� + 6� − 8 = 0 6� + 9� = 1         � �               
 

 

2. Risolvi i seguenti sistemi di equazioni con un metodo a tua scelta:   

�2� − � = 4� + 3   3� − � + � = −103� + 2� + 2 = 2�                                                                         �12 �5� − 3�� − 2� − 13 = 8 + 12 �6� − 5�2� − 34 − 1 − 3�2 = 6� − 12 + 34                � � 
 

��
�2� − 8�� − 2 = 6� + 13� − 6 + 2�4� − 1�2 − �                3�� − 1 − 1 = − 61 − �                                   �                                  �

2� − �� + � − 1� − 2 = 2                          
 �� − 2 − �� − 1 = 2� − 3�� − 3� + 2         �                              

 

 

3. In una prima elementare sono iscritti 18 alunni. Sapendo che alcuni di questi hanno 5 anni e altri 6, e che 

l’età complessiva degli iscritti è di 100 anni, calcola quanti sono i bambini di 5 anni e quanti di 6 anni. 

 

4. In un triangolo isoscele ABC siano M e N i punti medi dei lati uguali CA e CB. Sapendo che il perimetro del 

triangolo ABC è 72 cm, mentre il perimetro del trapezio ABNM è 56 cm determina l’area del triangolo ABC. 

 

5.  Dimostra le formule del metodo di Cramer 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Valutazione 
Esercizio 1 2 3 4 5 Totale 

Punti 20 + 2 8 + 8 + 8 + 12 8 8 6 80 

 

PPuunnttii  00  --  55  66  --  1100  1111  --  1155  1166  --  2200  2211  --  2255 2266  --  3300  3311  --  3355  3366  --  4400  4411  --  4455  4466  --  5500  5511  --  5555  5566  --  6600  6611  --  6655  6666  --  7700  7711  --  7755  7766  --  8800  

VVoottoo  22  22½½  33  33  ½½  44  44  ½½  55  55½½  66  66  ½½  77  77  ½½  88  88  ½½  99  1100  
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SSoolluuzziioonnee  
 
 
 

1. Risolvi i seguenti sistemi di equazioni con i cinque metodi studiati:   

Metodo di sostituzione 

�7� + 3� = 18     5� − � − 16 = 0               � …� = 5� − 16�              �7� + 3�5� − 16� = 18… �               �7� + 15� − 48 = 18… ��          
�22� = 66…               �� = 3                � = 5 ∙ 3 − 16�                � � = +3� = −1 � �          
 
Metodo del confronto 

�7� + 3� = 18     5� − � − 16 = 0                � � = 6 −  ! �� = 5� − 16�              �6 −  ! � = 5� − 16… �               �18 − 7� = 15� − 48… ��          
�−7� − 15� = −48 − 18… �                �22� = 66…                �� = 3                � = 5 ∙ 3 − 16�                � � = +3� = −1 �� 
  
Metodo di riduzione 

" ∙  ∙ �7� + 3� = 185� − � = 16                  �35� + 15� =  90 35� −  7� = 112�    #$          �         
           22� = −22 ; � = −1                                                                    & ∙! ∙ �7� + 3� = 185� − � = 16                  � 7� +  3� = 1815� −  3� = 48   �    '$          �         
   22�            = 66 ;    � = 3    
 � � = +3� = −1 � 
  
Metodo di Cramer 

�7� + 3� = 185� − � = 16                �          
( = )7 35 −1) = 7 ∙ �−1� − 5 ∙ 3 = −7 − 15 = −22 
(� = )18 316 −1) = 18 ∙ �−1� − 16 ∙ 3 = −18 − 48 = −66 
(� = )7 185 16) = 7 ∙ 16 − 5 ∙ 18 = 112 − 90 = +22 
� � = (�( = −66−22 = 3

� = (�( = +22−22 = −1              � 
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Metodo di Grafico 

�7� + 3� = 185� − � = 16                �     

      
 *+ ,-,./0�    �4� + 6� = 8 6� + 9� = 1 �        è -023,,-4-+/.  
*67�..-:  9 ��: = 46 = 23 ;   =    9 44: = 69 = 23 ;    ≠   9 ==: = 81 = 8; 
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1. Risolvi i seguenti sistemi di equazioni con un metodo a tua scelta:   

>2� − � = 4� + 3   3� − � + � = −103� + 2� + 2 = 2� �                                  >� = 2� − 4� − 3…… �               � …3�2� − 4� − 3� − � + � = −103� + 2�2� − 4� − 3� + 2 = 2� � 
> …6� − 12� − 9 − � + � = −103� + 4� − 8� − 6 + 2 = 2�              � …5� − 11� = −17� − 10� = +4�                  > …� = 115 � − 15… ��                        ? ……7 9115 � − 15; − 10� = 4� 
? ……775 � − 75 − 10� = 4�                               � ……77� − 7 − 50� = 20�         � ……27� = 27�                            � ……� = 1� 
? …� = 115 ∙ 1 − 15 = 115 − 15 = 105 = 2� = 1                                                                                        >� = 2 ∙ 2 − 4 ∙ 1 − 3 = −3� = 2                                      � = 1                                      ��                 >� = 2   � = −3� = 1   � 
 

 
 
 

�12 �5� − 3�� − 2� − 13 = 8 + 12 �6� − 5�2� − 34 − 1 − 3�2 = 6� − 12 + 34                �                �3�5� − 3�� − 2�2� − 1� = 6 ∙ 8 + 3�6� − 5�2� − 3 − 2�1 − 3�� = 2�6� − 1� + 3              � 
�15� − 9� − 4� + 2 = 48 + 18� − 152� − 3 − 2 + 6� = 12� − 2 + 3       �                     �11� − 27� = 312� − 6� = 6    �                        �11� − 27� = 31� − 3� = 3      � 
� …� = 3� + 3�                �11�3� + 3� − 27� = 31… �                 �33� + 33 − 27� = 31… �             �6� = −2… �                   �� = − 13… � 
> …� = 3 ∙ 9− 13; + 3 = −1 + 3 = 2                             >� = +2 � = − 13�� 
 

 

 

 

��
�2� − 8�� − 2 = 6� + 13� − 6 + 2�4� − 1�2 − �                3�� − 1 − 1 = − 61 − �                                   � 

��
� 2� − 8�� − 2 = 6� + 13�� − 2� + 2�4� − 1�−�� − 2�                3�� − 1 − 1 = − 6−�� − 1�                                   @. A. : � ≠ 2 ;    � ≠ 1� 
0. =. 0. = 3�� − 2�0. =. 0. = � − 1                          �3�2� − 8�� = 6� + 1 − 6�4� − 1�3� − 1�� − 1� = 6                                                         �6� − 24� = 6� + 1 − 24� + 63� − � + 1 = 6                            �� 
  � 0 = 7        3� − � = 5�        B-,.ema impossibile 
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� 2� − �� + � − 1� − 2 = 2                       
 �� − 2 − �� − 1 = 2� − 3�� − 3� + 2      �                       �

2� − �� + � − 1� − 2 = 2                       
 �� − 2 − �� − 1 = 2� − 3�� − 2��� − 1��                @. A. : � ≠ 0; � ≠ 1; � ≠ 2 

��� − 2��2� − �� + ��� − 1� = 2��� − 2��� − 1�� − �� − 2�� = 2� − 3                    �                      �2�� − �� − 4� + 2� + �� − � = 2�� − 4��� − 1�� − �� − 2�� = 2� − 3                       �   
� 3�� − 4� + 2� − �� = 2�� − 3��� − 1�� − �� − 2�� = 2� − 3          ��3� − 4�� − �� − 2�� = ��2� − 3��� − 1�� − �� − 2�� = 2� − 3    � � 
( = C�3� − 4� −�� − 2��� − 1� −�� − 2�C = −�3� − 4��� − 2� + �� − 1��� − 2� = −3�� + 6� + 4� − 8 + �� − 2� − � + 2 = 

= −2�� + 7� − 6 = −�� − 2��2� − 3� 

(D = C��2� − 3� −�� − 2��2� − 3� −�� − 2�C = −��2� − 3��� − 2� + �2� − 3��� − 2� = �� − 2�E−��2� − 3� + 2� − 3F = 

= �� − 2�E−2�� + 3� + 2� − 3F = �� − 2��−2�� + 5� − 3� = −�� − 2��� − 1��2� − 3� 

(G = C�3� − 4� ��2� − 3��� − 1� �2� − 3� C = �3� − 4��2� − 3� − ��� − 1��2� − 3� = �2� − 3�E�3� − 4� − ��� − 1�F = 

= �2� − 3�E3� − 4 − �� + �F = �2� − 3�E−�� + 4� − 4F = −�2� − 3��� − 2�� 

Discussione 

B/ ( ≠ 0, =-3è ,/  � ≠ 2  /  � ≠ 32   -+ ,-,./0� è I/./J0-6�.3  
�K�
K�� = −�� − 2��� − 1��2� − 3�−�� − 2��2� − 3� = � − 1            

� = −�2� − 3��� − 2��−�� − 2��2� − 3� = � − 2                        � 
B/ ( = 0,     =-3è ,/ � = 2  322LJ/  � = 32    si ha:   
Q/J  � = 2   +R/SL��-36/ 2/JI/ I- ,-T6-7-=�.3 2/J=ℎ/ 636 �22�J.-/6/ �+ @. A. 
Q/J  � = 32      ,- ℎ�:  �(D = 0(G = 0�   -+ ,-,./0� è -6I/./J0-6�.3.   
Riassumendo: 

Parametro Tipo di sistema Soluzione � = 0   ∨    � = 1   ∨    � = 2     Equazione che perde di significato Nessuna 

� ≠ 0   ∧    � ≠ 1   ∧    � ≠ 2   ∧    � ≠ 32 Sistema determinato �� = � − 1  ;    � =  � − 2� 

� = 32 Sistema indeterminato Infinite soluzioni 
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3. In una prima elementare sono iscritti 18 alunni. Sapendo che alcuni di questi hanno 5 anni e altri 6, e che 

l’età complessiva degli iscritti è di 100 anni, calcola quanti sono i bambini di 5 anni e quanti di 6 anni. 

Soluzione 

Ponendo: N° bambini di 5 anni = x 

e              N° bambini di 6 anni = y 

si ha: 

 � � + � = 18   5� + 6� = 100�                 �� = 18 − �… �             X …5� + 6�18 − �� = 100               X …5� + 108 − 6� = 100�� 
 � …−� = −8                       �� = 18 − 8 = 10� = 8                      �   � 
Pertanto i bambini di 5 anni sono 8, mentre i bambini di 6 anni sono 10. 

 

 

3. In un triangolo isoscele ABC siano M e N i punti medi dei lati uguali CA e CB. Sapendo che il perimetro del 

triangolo ABC è 72 cm, mentre il perimetro del trapezio ABNM è 56 cm determina l’area del triangolo ABC. 

Soluzione 

Ricordando che: 

IIll  sseeggmmeennttoo  cchhee  ccoonnggiiuunnggee  ii  ppuunnttii  mmeeddii  ddii  dduuee  llaattii  ddii  uunn  ttrriiaannggoolloo  èè  ppaarraalllleelloo  aall  tteerrzzoo  llaattoo  eedd  èè  ccoonnggrruueennttee  aallllaa  ssuuaa  

mmeettàà, 

si deduce che YZ[[[[ = 2 \][[[[[ 

Ponendo:   Y\[[[[[ = �   e   \][[[[[ = �     

si ha:    Y@[[[[ = Z@[[[[ = 2�    e      YZ[[[[ = 2� 

� YZ[[[[ +  Z@[[[[ + Y@[[[[ = 72                 YZ[[[[ +  Z][[[[ +  \][[[[[ + Y\[[[[[ = 56� 
� 2� + 2� + 2� = 722� + � + � + � = 56� 
�4� + 2� = 722� + 3� = 56� 
�2� + � = 36  2� + 3� = 56�                       �� = 36 − 2�  … � 
X …  2� + 3�36 − 2�� = 56       X …  2� + 108 − 6� = 56�        � 
X …  −4� = 56 − 108                  X  4� = 52�      �   
� …  � = 13                                     � � = 36 − 2 ∙ 13 = 10… �     �� = 13� = 10�  �   
Pertanto:   YZ[[[[ = 20 =0        Y@[[[[ = 26 =0        Y^[[[[ = 10 =0    

Applicando il teorema di Pitagora al triangolo ABC si ha: 

@^[[[[ = _Y@[[[[� − Y^[[[[� = _26� − 10� = √676 − 100 = √576 = 24=0 

*6 I/7-6-.-a� +’�J/� I/+ .J-�6T3+3 YZ@ a�+/:       B = YZ[[[[ ∙ @^[[[[2 = 20 ∙ 242 = 240 =0� . 
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5.  Dimostra le formule del metodo di Cramer 

@36,-I/J-�03 -+ ,-,./0�: � � � + 4 � = = �:� + 4:� = =: � 
Applicando il metodo di riduzione si ha: 

bc ∙b ∙ � � � + 4 � = = �:� + 4:� = =:                  �� 4: � + 4 4:� = 4:=4 �:� + 4 4:� = 4 =: �    #$          �         
 �4:� − �:4� = 4:= − 4=: ; ��4:  − �:4�� = 4:= − 4=:; � = 4:= − 4=: �4:  − �:4   

 dc ∙d ∙ � � � + 4 � = = �:� + 4:� = =:                  �� �: � + �:4 � = �:=� �:� + � 4:� = � =: �    #$          �         
 �:4 � − �4:� = �:= − �=: ; ��:4 − �4:�� = �:= − �=:;    
 −��4: − �:4 �� = −��=: − �:=�;      � = �=: − �:=�4: − �:4           =36   �4: − �:4 ≠ 0   

  A,,/6I3:   
( = ) � 4�: 4:) = �4: − �:4   -+ I/./J0-6�6./ I/++� 0�.J-=/    e � 4 �: 4:f                                                    
(� = ) = 4=: 4:) = =4: − =:4   -+ I/./J0-6�6./ I/++� 0�.J-=/    e = 4 =: 4:f                                                    
(� = ) � =�: =:) = �=: − �:=   -+ I/./J0-6�6./ I/++� 0�.J-=/    e � =�: =:f                                                    
si ricavano le formule: 

q � = (�(  = 4:= − 4=: �4:  − �:4      ;      � = (�( = �=: − �:=�4: − �:4 r 
 

 


