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1.  Scrivi i primi 5 termini delle classi contigue di numeri che hanno come elemento di separazione il numero  3√5 − 2 . 

2.  Usando soltanto la riga e il compasso, rappresenta sulla retta reale il numero irrazionale  √20 . 

3.  Dimostra che  √7  è un numero irrazionale. 

4.  Semplifica le seguenti espressioni, supponendo verificate le condizioni di esistenza:  

�1 + √2�2
+ �1 + √2� ∙ √2 + �√2 + 1� ∙ �√2 − 1�                                       2√8 − 3√18 + 5√12 − √200 +

6√2
 

�9
� − 18
� + √4
 − 8 − 3�
� − 8 − 6
� + 12
                                �2√3 − 5√2�� − √6 + √32√2 + 2 − 15√3 ∙ �√3 − 4√2� 

1√� + 1 − √� + 1√� + 1 + √� − �16�� + 32� + 16�                                  � �� − 1�� + � − 2  ∶ ��� − 4� + 1�  ∙  � � + 2�� + 2� + 1�
 

 

5.  Semplifica la seguente espressione:    

��� ∙ √��� 
√� � ∙ √���           con � ≥ 0, 

I. utilizzando le operazioni e le proprietà dei radicali 

II. utilizzando le operazioni e le proprietà degli esponenti frazionari 

Verifica l’uguaglianza dei due risultati, trasformando il primo in quello equivalente contenente esponenti frazionari. 

 

6. Determina l’area di un rombo, sapendo che il rapporto tra le diagonali e uguale a 2 e la misura della diagonale minore, in 

cm, è la soluzione dell’equazione  x − √3x − √2 − 22 − x� = x + √3x + √2 

 

7.  Calcola il valore della seguente espressione:       78990° − ;< ∙ 78; − =>?9180° + ;<@A=9180° − ;< + @A78990° − ;< 

 

8.  VeriCica la seguente  identità:       =>?�
 − =>?
@A=
 + 2=>?
@A=
 + 1 − @A=�
78
 = 278
 
 

9.  In un triangolo rettangolo le misure dell’ipotenusa e di un cateto sono  � = 50 @E   e   F = 21,13 @E . Calcolare la misura 

dell’altro cateto e le ampiezze degli angoli interni. 

 

 

Valutazione 
Esercizio 1 2 3 4 5 6 7 8 9 Totale 

Punti 4 4 8 5 x 6 8 8 6 6 6 80 
 

PPuunnttii  00  --  55  66  --  1100  1111  --  1155  1166  --  2200  2211  --  2255  2266  --  3300  3311  --  3355  3366  --  4400  4411  --  4455  4466  --  5500  5511  --  5555  5566  --  6600  6611  --  6655  6666  --  7700  7711  --  7755  7766  --  8800  

VVoottoo  22  22½½  33  33  ½½  44  44  ½½  55  55½½  66  66  ½½  77  77  ½½  88  88  ½½  99  1100  
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SSoolluuzziioonnee  

 

1.  Scrivi i primi 5 termini delle classi contigue di numeri che hanno come elemento di separazione il numero  3√5 − 2 . 

3√5 − 2  ≈   4,708203932  . 

I = J4 ;   4,7 ;    4,70 ;    4,708 ;    4,7082 L                 

M = J5 ;   4,8 ;    4,71 ;    4,709 ;    4,7083 L 

 

2.  Usando soltanto la riga e il compasso, rappresenta sulla retta reale il numero irrazionale  √20 . 

 
 

 

 

3.  Dimostra che  √7  è un numero irrazionale. 

Dimostrazione 

 NOPPA?Q�EA P>R �==ORSA @ℎ> √7  =Q� O? ?OE>RA R�UQA?�V>, @QAè @ℎ>:   √7 =
�F       @A? � > F PRQEQ 7R� VARA . 

�F = √7       ⇒       Y �F Z� = 7    ⇔       ��
F� = 7     ⇔       �� = 7 ∙ F�   9∗<     ⇒      ��  è EOV7QPVA SQ 7 

]� =>   ��  è EOV7QPVA SQ 7     ⇒      �  è EOV7QPVA SQ 7 .  
]� =>   �  è EOV7QPVA SQ 7   =Q POA =@RQ^>R>   � = 7 ∙ _  . 

NA=7Q7O>?SA 7�V> >=PR>==QA?> ?>VV’>aO�UQA?>  9∗<  =Q A77Q>?>: 
�� = 7 ∙ F� ;      97_<� = 7 ∙ F� ;      49_� = 7 ∙ F� ;      7_� = F�   
7_� = F�        ⇔        F� è EOV7QPVA SQ 7 . 
]� =>  F�  è EOV7QPVA SQ 7     ⇒      F  è EOV7QPVA SQ 7    >  =Q POò =@RQ^>R>  F = 7ℎ .   
c>R7�?7A =Q A77Q>?>:    �F = 7_7ℎ       E� @Qò è O? �==ORSA.   
d?e�77Q, P>R QPA7>=Q � > F >R�?A PRQEQ 7R� VARA, Q?^>@> Q? aO>=7� O8O�8VQ�?U� =A?A >?7R�EFQ SQ^Q=QFQVQ P>R 7,  
> aOQ?SQ ?A? PRQEQ. 
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4.  Semplifica le seguenti espressioni, supponendo verificate le condizioni di esistenza: 

�1 + √2�� + �1 + √2� ∙ √2 + �√2 + 1� ∙ �√2 − 1� = 

= 1 + 2 + 2√2 + √2 + 2 + 2 − 1 = 

= 6 + 3√2 

 

 

 

2√8 − 3√18 + 5√12 − √200 + 6√2 =                          
=   2 ∙ 2√2 − 3 ∙ 3√2 + 5 ∙ 2√3 − 10√2 + 6√2 ∙ √2√2 =                          
=   4√2 − 9√2 + 10√3 − 10√2 + 6√22 =                          
=   4√2 − 9√2 + 10√3 − 10√2 + 3√2 =                          
=   10√3 − 12√2                          

 

 

 �9
� − 18
� + √4
 − 8 − 3�
� − 8 − 6
� + 12
   
=   �9
�9
 − 2< + �49
 − 2< − 3�9
 − 2<� = 

=   3
� √
 − 2 + 2√
 − 2 − 39
 − 2<√
 − 2   =   
=   93
� + 2 − 3
 + 6<√
 − 2  =   
=   93
� − 3
 + 8<√
 − 2 . 

 

 

�2√3 − 5√2�� − √6 + √32√2 + 2 − 15√3 ∙ �√3 − 4√2�   = 

=   12 + 50 − 20√6 − √6 + √32√2 + 2 ∙ 2√2 − 22√2 − 2 − 15 + 60 √2√3   = 

=   62 − 20√6 − 2√12 − 2√6 + 2√6 − 2√38 − 4 − 15 + 60 √2√3 ∙ √3√3   = 

=   62 − 20√6 − 4√3 − 2√34 − 15 + 60 √63   = 

=   62 − 20√6 − 2√34 − 15 + 20√6      =     47 − √32    . 
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 1√� + 1 − √� + 1√� + 1 + √� − �16�� + 32� + 16�  = 

=   √� + 1 + √� + √� + 1 − √��√� + 1 − √�� ∙ �√� + 1 − √�� − �16 ∙ 9� + 1<��  = 

=   √� + 1 + √� + 1
�√� + 1�� − �√��� − 2√� + 1  = 

=   2√� + 1� + 1 − � − 2√� + 1  = 

=   2√� + 1 − 2√� + 1  = 

=   0 

 

 

� �� − 1�� + � − 2  ∶ ��� − 4� + 1�  ∙  � � + 2�� + 2� + 1�    =                 

=   �9� + 1<9� − 1<9� − 1<9� + 2<  ∶ �9� + 2<9� − 2<� + 1�  ∙  � � + 29� + 1<�
�    =                 

=   �� + 1� + 2  ∶ �9� + 2<9� − 2<� + 1�  ∙  � � + 29� + 1<�
�    =                 

=   �9� + 1<�
9� + 2<�  � : �9� + 2<�9� − 2<�

9� + 1<�
�  ∙  � � + 29� + 1<�

�    =                 

=   �9� + 1<�
9� + 2<� ∙ 9� + 1<�

9� + 2<�9� − 2<� ∙ � + 29� + 1<�  �   =                 

=   � 9� + 1<�
9� + 2<� ∙ 9� − 2<�  �       .                
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5.  Semplifica la seguente espressione:    

��� ∙ √��� 
√� � ∙ √���           con � ≥ 0 

a. utilizzando le operazioni e le proprietà dei radicali 

b. trasformandola in una espressione con esponenti frazionari 

c. Verifica l’uguaglianza dei due risultati ottenuti, trasformando il primo risultato in una espressione con esponenti 

frazionari. 
 

Soluzione a 

���  ∙ √��� 
√��� ∙ √���  =   �√�f  ∙ ��� 

√�ghi� ∙ √�ji�   =   �√�k� 
√�gh ∙ �ji�   =   √�ki 

√�gji�   =   √����l
√�j��l   =   ����

�j�
�l   =   � 1�f�

�l   =   
=   1√�f��l   =   1� √���l   =   1� √��l  . 

 

Soluzione b 

���  ∙ √��� 
√��� ∙ √���   =   ���  ∙ � �� 

� �f ∙ � ��   =   m� k�ng�

� �f o ��   =   � kg�
� gjg�   =   � kg�pgjg�   =   � ��pj�fh   =   �pf�fh   =   �p�g�h  . 

 

Soluzione c 1� √��l   =   1
� ∙ � g�h   =   1

��g�h   =   �p�g�h  . 
 

 

 

6. Determina l’area di un rombo, sapendo che il rapporto tra le diagonali uguale a 2 e la misura della diagonale minore, in 

cm, è la soluzione dell’equazione  
 − √3
 − √2 − 22 − 
� = 
 + √3
 + √2 

 

Soluzione 

 
 − √3
 − √2 − 22 − 
� = 
 + √3
 + √2                                           
 − √3
 − √2 − 2−�
 + √2��
 − √2� = 
 + √3
 + √2               q. M. ∶   
 ≠ ±√2 


 − √3
 − √2 + 2�
 + √2��
 − √2� = 
 + √3
 + √2                                                  �
 + √2��
 − √3� + 2 = �
 − √2��
 + √3� 


� − √3
 + √2
 − √6 + 2 = 
� + √3
 − √2
 − √6                       − √3
 + √2
 + 2 = +√3
 − √2
 

−2√3
 + 2√2
 = −2                                                                                   2√3
 − 2√2
 = 2 


 = 22√3 − 2√2   =   22 ∙ �√3 − √2�   =   1√3 − √2   =   1√3 − √2 ∙ √3 + √2√3 + √2   =   √3 + √23 − 2   =   √3 + √2 

tOQ?SQ:  S� = �√3 + √2� @E      E>?7R>    Sg = 2�√3 + √2� @E .     c>R7�?7A Vu�R>� S>V RAEFA ^�V>:    
 N =  12 Sg ∙ S�  =  12 ∙ 2 ∙ �√3 + √2� ∙ �√3 + √2� @E�   =   �3 + √6 + √6 + 2� @E�  =  �5 + 2√6� @E� . 
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7. Calcola il valore della seguente espressione:     

78990° − ;< ∙ 78; − =>?9180° + ;<@A=9180° − ;< + @A78990° − ;<  = 

=   @A78; ∙ 78; − −=>?;−@A=; + 78; = 

=   178; ∙ 78; − 78; + 78; = 

=   1  . 
 

 

8.  Verifica la seguente identità: 

=>?�
 − =>?
@A=
 + 2=>?
@A=
 + 1 − @A=�
78
 = 278
 

 

−=>?
91 − =>?�
<@A=
 + 2=>?
@A=
 + =>?�
 ∙ @A=
=>?
 = 278
 
−=>?
 ∙ @A=�
@A=
 + 2=>?
@A=
 + =>?�
 ∙ @A=
=>?
 = 278
 
−=>?
 ∙ @A=
 + 2=>?
@A=
 + =>?
 ∙ @A=
 = 278
  
278
 = 278
  . 

 
 

 

9.  In un triangolo rettangolo le misure dell’ipotenusa e di un cateto sono  � = 50 @E   e   F = 21,13 @E .  

Calcolare la misura dell’altro cateto e le ampiezze degli angoli interni. 

Soluzione 

=>? v = F� ;                                =>? v = 21,1350  ;                 
=>? v = 0,4226 ;                     v ≅ 25° . 
x = 90° − v = 90° − 25° = 65° . 
@A= v = @� ;                  @A= 25° = @50 ;                 0,9063 = @50 ;                @ = 0,9063 ∙ 50 ≅ 45,3 @E . 

 


