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Prova di Matematica :  

Alunno: ________________________________________________
 

1. Risolvi i seguenti sistemi di equazioni :  

�� � � � � � �2 � 3�	 � �	 � 10                                            
 �2��

��
�3�	 � 1�	 � 4        2� � 3� � 5� � � � 0                                       
 ���
2. Risolvi le seguenti equazioni irrazionali :

2� � 7 � ��	 � 5                                        �
3. Risolvi le seguenti disequazioni irrazionali :

��	 � � � 6 � 1 � 12 �                               �
4.  Dividi il segmento �� di lunghezza  l  in due parti  �� sia media proporzionale tra l’intero segmento  

la misura del segmento AP.  (AP è detta 
 

 

5. Un triangolo ��� è circoscritto ad una circonferenza. Indicati con 

punti di contatto dei lati �� e �� con la circonferenza, e indicato con � l’ulteriore punto di contatto del segmento 

dimostra che i triangoli ��   e  ��� sono simili.  

 

 

6.  Nel triangolo rettangolo ��� di ipotenusa  

l’area del triangolo rettangolo �!", sapendo che 

e i punti �, # e ! sono i punti medi dei lati del triangolo 

 

 

 

 

7. In un triangolo rettangolo ��� , l’ipotenusa  ��$$$$ � 24 %& . Sia �"  l’altezza relativa all’ipotenusa 

bisettrice dell’angolo retto  �'.  Calcola l’area del triangolo 

 
 

 

Valutazione 
Esercizio

Punti
 

PPuunnttii  00  --  33  44  --  88  99  --  1133  1144  --  1199    2200

VVoottoo  22  33  33  ½½  44  44
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 �2�	 � 3�� � �	 � 0�� � �	 � 0               
                                    ��	 � 2��2�	 � ��

 ��	 � �	 � � � � � 32�	 � �	 � � � � � 28                       
          )2� � �� � 3�4�	 �

2. Risolvi le seguenti equazioni irrazionali : 

�9�	 � 4 � √4 � 6� � 3�                           √2� �
equazioni irrazionali : 

��	 � 4 � �	 , -� � 1.-� � 2.                  �2�/ �0

n due parti  �� e ��, in modo che la parte maggiore 

sia media proporzionale tra l’intero segmento  ��  e la restante parte ��. Determina 

(AP è detta sseezziioonnee  aauurreeaa del segmento AB).  

è circoscritto ad una circonferenza. Indicati con � ed   i 

con la circonferenza, e indicato con 

l’ulteriore punto di contatto del segmento �  con la circonferenza, 

sono simili.   

di ipotenusa  ��$$$$ � 30 %&, calcola 

, sapendo che �#$$$$ � 12 %&  

sono i punti medi dei lati del triangolo ���. 

, l’ipotenusa  ��$$$$ � 40 %&   e il cateto   

l’altezza relativa all’ipotenusa ��  e  �1  la 

Calcola l’area del triangolo �"1. 

Esercizio 1 2 3 4 5 6 

Punti 24 12 12 6 6 10 

00  --  2255  2266  --  3311  3322  --  3377  3388  --  4433  4444  --  4499  5500  --  5555  5566  --  6611

44  ½½  55  55½½  66  66  ½½  77  77  ½½  

  

Geometria  
 07.06.2012 

Classe: 2 B        prof. Mimmo Corrado 

�� � 0            �� � �	 � 44
       
� � 5 � 32       � � 22 � �1    3�	 � 2	 � 1 
 

1 � 2√� � 21√2� � 1 � 0 

� � 3�	 � � � 1 � 1 3 � 

, in modo che la parte maggiore 

. Determina 

7 Totale 

10 80 

11  6622  --  6677  6688  --  7722  7733  --  7766  7777  --  8800  

 88  88  ½½  99  1100  

x 
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SSoolluuzziioonnee  

 

1. Risolvi i seguenti sistemi di equazioni :  

�� � � � � � �2 � 3�	 � �	 � 10                                                 4-3; 1. , 7� 95 ;  135 89
 
�2�	 � 3�� � �	 � 0�� � �	 � 0               
                                       :-;; �;.< 

��	 � 2�� � 0            2�	 � �� � �	 � 44
                                      =>0; ∓2√11@ , -∓4; ∓2.A 

��
� 3�	 � 1�	 � 42� � 3� � 5� � � � 0                                             4772 ; 489
 

��	 � �	 � � � � � 32�	 � �	 � � � � � 28                                      :-5; �2. , -5; 1. , -�6; �2. , -�6; 1.<
 
)2� � � � 5 � 32       � � 3� � 22 � �1    4�	 � 3�	 � 2	 � 1 
                                            :-�1; 2; 3 ., -0; 1; 2.< 

 

 

2. Risolvi le seguenti equazioni irrazionali : 

2� � 7 � ��	 � 5                                                :� � 2< 

�9�	 � 4 � √4 � 6� � 3�                                 4� � 0 ;   � � 129 

√2� � 1 � 2√� � 21√2� � 1 � 0                          :� � 4< 

 

 

3. Risolvi le seguenti disequazioni irrazionali : 

��	 � � � 6 � 1 � 12 �                                        4 3 ≤ � � 143  9 

��	 � 4 � �	 , -� � 1.-� � 2.                        :� � 0< 

 �2�/ � 3�	 � � � 10  � 1 3 �                           :�2 ≤ � ≤ 0   ∨      � 3 2 <            
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4.  Dividi il segmento �� di lunghezza  l  in due parti  �� e ��, in modo che la 

parte maggiore �� sia media proporzionale tra l’intero segmento  ��  e la 

restante parte ��. Determina la misura del segmento �� .   

(AP è detta sseezziioonnee  aauurreeaa del segmento AB).  

Soluzione 

Esplicitando la traccia si ha:    �� ∶ �� � �� ∶ �� 

Ponendo   ��$$$$ � �    si ha:      ��$$$$ � E � �          ⇒ E ∶ � � � ∶  -E � �. ;                                          �	 � E ∙ -E � �. ;                                    �	 � E� � E	 � 0 ;    
�H,	 � �E ∓ √E	 � 4E	2 � �E ∓ √5E	2  �      �H � �E � E√52

�H � �E � E√52
 

Scartando la soluzione negativa si ha: 

��$$$$ � √5 � 12 ∙ E   
 

 

 

 

 

5. Un triangolo ABC è circoscritto ad una circonferenza. 

Indicati con D ed E i punti di contatto dei lati AB e AC con 

la circonferenza, e indicato con F l’ulteriore punto di 

contatto del segmento BE con la circonferenza, dimostra 

che i triangoli BDE  e  BDF sono simili.   

 

 

 

 Soluzione 1 

I triangoli BDE  e  BDF sono simili per il II criterio di similitudine. Infatti:  � ∶ �� � �� ∶ ��    per il teorema della tangente �I    in comune 

 

Soluzione 2 

I triangoli BDE  e  BDF sono simili per il I criterio di similitudine. Infatti: ��J� ≅ � I�    perché angoli alla circonferenza che insistono sullo stesso arco DF �I    in comune ��I� ≅  �J�    perché supplementari degli altri due angoli congruenti 

 

  

x 
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6. Nel triangolo rettangolo ��� di ipotenusa  AB$$$$ � 30 cm, calcola 

l’area del triangolo rettangolo �!", sapendo che BQ$$$$ � 12 cm  e i 

punti P, Q e R sono i punti medi dei lati del triangolo ���.  

Soluzione 1 

Applicando il T. di Pitagora al triangolo ���  si ha: 

��$$$$ � ���$$$$	 � ��$$$$	 � √30	 � 24	 %& �  √900 � 576 %& � √324 %& � 18 %&        ⇒         ��$$$$ � ��$$$$ � PQ$$$$	 � 9 %&. 

LSaltezza  �1$$$$ � �� $$$$$  ∙  ��$$$$��$$$$ � 18 ∙ 2430  %& � 725  %&. 
I triangoli  ���  e   �#�  sono simili per il II criterio di similitudine dei triangoli. Infatti: 

l’angolo  �'  è in comune ��$$$$ � 2 ��$$$$  per ipotesi ��$$$$ � 2 �#$$$$  per ipotesi       ⇒           ��$$$$ ∶ �#$$$$ � ��$$$$ ∶ �#$$$$                         30 ∶ �#$$$$ � 24 ∶ 12                     �#$$$$ � 30 ∙ 1224  %& � 15 %& .  
Per il T. di Talete  �# ∥ ��      ⇒            �!I� ≅ !�I#        e         "!$$$$ � Q[$$$$	 � /\]  %&. 
Inoltre i triangoli  �!�  e   �#�  sono congruenti per il I criterio di congruenza dei triangoli. Infatti: ��$$$$ � ��$$$$   per ipotesi �#$$$$ � �!$$$$  per la dimostrazione precedente !�'� ≅ #�I�  perché corrispondenti . . .  ⇒           ��I! ≅ �' ≅ 90° 

Applicando il T. di Pitagora al triangolo ��!  si ha: 

�!$$$$ � ��!$$$$	 � ��$$$$	 � �15	 � 9	 %& �  √225 � 81 %& � √144 %& � 12 %&   
Applicando il T. di Pitagora al triangolo �!"  si ha: 

�"$$$$ � ��!$$$$	 � "!$$$$	 � _12	 � `365  a	  %& �  _144 � H	b\	]  %& � _/\ccdH	b\	]  %& � _	/ce	]  %& � ef]  %& . 

ghij � 12 �"$$$$ ∙ "!$$$$ � 12 ∙ 485 ∙ 365 � 86425  %&2 . 
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6. Nel triangolo rettangolo ��� di ipotenusa  AB$$$$ � 30 cm, calcola l’area del triangolo 

rettangolo �!", sapendo che BQ$$$$ � 12 cm  e i 

punti P, Q e R sono i punti medi dei lati del 

triangolo ���.  

 

Soluzione 2 

Applicando il T. di Pitagora al triangolo ���  si ha: 

��$$$$ � ���$$$$	 � ��$$$$	 � �30	 � 24	 %& �  √900 � 576 %& � √324 %& � 18 %&         
LSaltezza  �1$$$$ � �� $$$$$  ∙  ��$$$$��$$$$ � 18 ∙ 2430  %& � 725  %&. 
Per il T. di Talete  �# ∥ ��      ⇒         �#I� ≅ �I        e          "!$$$$ � �1$$$$ � Q[$$$$	 � /\]  %&         

Per il T. di Talete  PR ∥ BC      ⇒          PQJC ≅ RPJQ       ⇒     per la p. transitiva      �I ≅ RPJQ         
Inoltre i triangoli  ���  e   �"!  sono simili per il I criterio di similitudine dei triangoli. Infatti: �' ≅ �"J! ≅ 90°   BJ ≅ RPJQ  per la dimostrazione precedente 

⇒         "!$$$$ ∶ ��$$$$ � �"$$$$ ∶ ��$$$$                    365 ∶ 18 � �"$$$$  ∶ 24                  �"$$$$ � 365 ∙ 24 ∙ 118  %& � 485  %& . 
ghij � 12 �"$$$$ ∙ "!$$$$ � 12 ∙ 485 ∙ 365 � 86425  %&2 . 
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7. In un triangolo rettangolo ABC , l’ipotenusa  AB$$$$ � 40 cm   e il cateto   AC$$$$ � 24 cm . Sia CH  l’altezza relativa 

all’ipotenusa AB  e  CK  la bisettrice dell’angolo retto  CI.  Calcola l’area del triangolo CHK. 

Soluzione 

Applicando il T. di Pitagora al triangolo ���  si ha: 

��$$$$ � ���$$$$	 � ��$$$$	 � �40	 � 24	 %& � � √1024 %& � 32 %& 

L’area del triangolo ��� vale: 

gPoQ � 12 ��$$$$ ∙ ��$$$$ � 712 ∙ 24 ∙ 328 %&	 � 384 %&	 

L’altezza relativa all’ipotenusa misura: 

�"$$$$ � 2 ∙ gPoQ��$$$$ � 2 ∙ 38440 %& � 96 5 %& . 
Ricordando il T. della bisettrice: 

“La bisettrice di un angolo interno di un triangolo divide il lato opposto in parti direttamente proporzionali agli altri due 

lati”,   

si ottiene: �1$$$$ ∶  1�$$$$  �  ��$$$$ ∶  ��$$$$                                         �1$$$$ ∶  1�$$$$  �  24 ∶  32 ; 
Ponendo  �1$$$$ � �                ⇒                        � ∶  1�$$$$  �  24 ∶ 32 ;                      1�$$$$ � /	p	e � e/ � . 

Considerando che:   �1$$$$ � 1�$$$$ � 40     si ha: 

� � 43 � � 40 ;                              3� � 4� � 120 ;                         7� � 120 ;                        � � 1207       
Pertanto  �1$$$$ � H	cq  %&    e    1�$$$$ � e/ ∙ H	cq � H\cq  %& .  
Applicando il T. di Pitagora al triangolo ��"  si ha: 

�"$$$$ � ���$$$$	 � �"$$$$	 � _24	 � `b\ ] a	 %& � _576 � b	H\	] %& � _]Hfe	] %& � q	]  %&    . 

Si ricava quindi:  "1$$$$ � �1$$$$ � �"$$$$ � `H	cq � q	] a  %& � \ccd]ce/] � b\/]  %& . 
In definitiva l’area vale: 

gQj[ � 12 "1$$$$ ∙ �"$$$$ � 712 ∙ 9635 ∙ 965 8 %&	 � 4608175  %&	 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


