Esercizio 5

Data, nel piano xOy , la famiglia P di curve di equazione: y = _xsm-1 (m € R)
-mx+2-m

a) determinare per quali valori di mI'equazione data rappresenta un’iperbole equilatera traslata;
b) determinare il luogo r dei centri di simmetria delle iperboli della famiglia;

c) determinare l'iperbole y della famiglia passante per il punto A (O; —%) e tracciarne il grafico.

Soluzione a
, . X+m-1 - .
L'equazione y = —— — rappresenta un’iperbole equilatera traslata per:
-mx+2-m
1.¢c=0; m=0

2.ad #bc; VmeR
Infatti: 1-(2-m)=-m-(m-1); 2-m=-m®+m; m?-2m+2=0; vy,,=1Fv-1.
X-1

Per m=0 sihalaretta: y =

Soluzione b
S . 1 2-m
Gli asintoti del fascio sono: y =—— e X=—.
m m
2-m
X=—
Pertanto il luogo dei centri di simmetria é: rln Ricavando dalla I* equazione il parametro m
y=-——
m
2 . .
mx=2-m; (x+1)m=2; m= 1 con x+1#0 e sostituendo nella II* equazione:
X +
1 X+1 1 1 _ .
Yy =—F—; y=-— ; y =——X—-— escluso il punto P(—l;O), poiché x+1=#0.
2 2 2 2
xX+1
Soluzione ¢

L'iperbole della famiglia P si ottiene imponendo il passaggio per il punto A (O; —%)

22 0fm-t oo —2 mlo o o _m)=3.(m-1); -4+2m=3m-3; m=-1
3 -m0+2-m 3 2-m

Pertanto I'iperbole richiesta ha equazione:

_X=2
X+3'

y
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