LIMITI

Verifica di limiti

LIMITE INFINITO PER UNA FUNZIONE IN UN PUNTO

. VM>0 3l / f)>M, vxe€l, —{x}
xliT;lo fx) =+ o Se, comunque si scelga unintorno 137, = M ,+oo[  esiste sempre unintorno
I,,=1xo—6, xo+6[ taleche vxel, —{x,} f)>M.

i

5 = 2.45
10+
flz) & 9.32
.' - - - - - - - - - - - - - _I ______

M=5 l !

56 i .

__////0 8= 245 | i
T N " T
-5 0 5 ¥=6.79 10

Esempio
li 30 = vM >0 3I 30 M, V I 5
xll’)fé m = 4o = > s/ m > M, x € Is — {5}

Occorre verificare che la disequazioggs-i(:_)—)2 > M e soddisfatta per ogni appartenente ad un intorno 8li.

Risolviamo pertanto la disequazion%% >M

Essendo i due membri entrambi positivi, la disetqree puo essere risolta trasformando i due meméiriloro

reciproci e cambiando il verso della disuguaglianza
-5)2 1 30

G 1 -5 <y
30 M M

applicando la radice quadrata ad entrambi i mesilmitiene:

30 _ |30 _ 30 _ (30 30
|x—5|<\/;, \/;<x 5<+\/;, 5 \/;<x<5+

Tenendo conto del dominio, l'insieme delle soluziérintorno di 5 Iz = ]5 —\/%, 5 +\/%[ privato del

punto 5. (Ilvaloredi6 e 8=\/%> .

<7E)
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LIMITE INFINITO PER UNA FUNZIONE IN UN PUNTO

vM >0 3I,, [/ fx)<-M, Vx€l, —{x}

xlirfclo f(x) = - & e, comunques scelgaunintorno 17, = ]—oo,—M[ esiste sempre un intorno
I,=1xo—6, xo+6[ taleche vxel, —{x} fx)<-M.

—M=]-5 i
5@ i
.l|rP'_l_'_’_r'________ _____i_ .....
Esempio
=30 VM>0 3l = M, vx€ls =15
e A g L R

Occorre verificare che la disequazioaé_% < —M é soddisfatta per ogni appartenente ad un intorno §ii.
Risolviamo pertanto la disequazion?:_i <-M

Cambiando di segno entrambi imembri si ott|ene( ) >M

Essendo i due membri entrambi positivi, la disetree pud essere risolta trasformando i due memdiriloro
reciproci e cambiando il verso della disuguaglianza
Y
M < 1 : (x _ 5)2 < 30
30 M
applicando la radice quadrata ad entrambi i mesilmitiene:

|x—5|<\/3——0; —\/3_—°<x—5<+\/§; 5— \/—<x<5+\/:
M M M M

Tenendo conto del dominio, I'insieme delle soluzién’intorno di 5  Is ] \/7 5 +\/7[ privato del

punto 5. (Il valoredi § & 6=\/%>.
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LIMITE INFINITO PER UNA FUNZIONE IN UN PUNTO
vM>0 3If / f(x)<-M, Vxe€elIj

xi”;} f)=-» o Se, comunque s scelgaunintorno 1”7, = ]—oo,—M[ esiste sempre unintorno
destro I3, = ]x , xo+6[ taleche Vx €Iy, fx)<—-M .
— y | M = 10
: 5§=3
T D :' .-G-_r\. :1 T T T x
5 0 5 y=6'85 10 15 20
. |
—M=|-10 :
10@ :
-151 i
flx) £16.25 :
§1625
Esempio
j 30 = vM>0 3If 30 <-M, Vxeli
= —O00 —_— —
5 _x s/ 5—x ’ X=1s

Occorre verificare che la disequazioﬁ% < —M ¢ soddisfatta per ogni appartenente ad un intorno destrcbdi

. . . . 30
Risolviamo pertanto la dlsequazmng:_—x <—-M :

% <-M : % +M<O 30+2/I_(i—x) <0 30+§flx_Mx;

Determiniamo i segni dei due termini della fragon : c +Q

30 + 5M — Mx > 0 Mx < 5M + 30 x<5+2 + 1+ &
5—x>0 —x>-=5 x <5 + $ _ T _
Siottiene:5<x<5+% . " | @ | "
Pertanto, essendo I'insieme delle soluzioni unrimdalestro di5 It = ]5, 5+ % il limite e verificato.

(11 valoredi § & 5:?4—0) .
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LIMITE INFINITO PER UNA FUNZIONE IN UN PUNTO

vM>0 3y / fx)>M, Vxel;

xi”;’é_ fx) =+» & Se, comunque s scelgaunintorno 17, = M ,+oo[ esiste sempreun

intorno sinistro I3, = Jxy—&,x[ taleche Vx €Iy, fx)>M
M=28
d=38
T O T x
-5 4 10 15
Esempio
li 30 = = vM >0 3Is 30 M v Is
Mg =t > s /g7 M el

Occorre verificare che la disequazioﬁ% > M é soddisfatta per ogni appartenente ad un intorno sinistrosdi

. . . . 30
Risolviamo pertanto la dlsequazmng:_—x >M :

30 . 30 . 30-M(5-x) . 30—-5M+Mx .

s M M0 >0 e

Determiniamo i segni dei due termini della frazione s 30
30 — 5M + Mx > 0 Mx > 5M — 30 x>5-2 &
5—x>0 —x>-=5 x <5 +

Siottiene:5—%<x<5 : _ |

M

Pertanto, essendo I'insieme delle soluzioni unrimdalestro di5 It = ]5 L 5[ il limite e verificato.

(11 valoredi § & 5:?4—0) .
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LIMITE INFINITO PER UNA FUNZIONE IN UN PUNTO

vM>0 3If / f(x)>M, Vxelj
lim f(x)=+4ow : : y -
Pargacs < S comunques scelgaunintorno Iy, = ]M,+oo[ esSiste sempreun
intornodestro I3, =1x,, xo+6,[ taleche vxely f(x)>M

20

fle) = 15.1

. __________________
10
M=9 O----m-mmmmmmmpmmv -
0 - o
Esempio
1 30 + = vM>0 3It 30 >M, Vxelt
= o0
xirgl"'x—s 5 / x_5 ) X 5

Occorre verificare che la disequazio}%ozg > M é soddisfatta per ogni appartenente ad un intorno destrcbdi

. . . . 30
Risolviamo pertanto la dlsequazmng:_—5 >M :

Z>M;  =-M>0; —30_ff§_5) >0 ; —30_5_";51‘4 ;

Determiniamo i segni dei due termini della frazione : - 30
30 — Mx + 5M > 0 Mx < 5M + 30 x<5+2 + 1 o+ &
x—5>0 x>5 x>5 _ $ + T "
Siottiene:5<x<5+% : _ | @ | _
Pertanto, essendo I'insieme delle soluzioni unrimdalestro di5 It = ]5, 5+ % il limite e verificato.

(11 valoredi § & 5:?4—0) .
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LIMITE INFINITO PER UNA FUNZIONE IN UN PUNTO

VM >0 3y / fx)<-M, Vxelj,

xi”;g_ f(x) = —co & e, comunques scelgaunintorno 17, = ]—oo,—M[ esiste sempre un intorno
snistro I =]xo— 38, x[ taleche Vvxel, f(x)<-M

M =12
d=25

Esempio

li 30 St VM >0 35 30
= —00
x—lgl‘x—S 5 / x—=5

<-M, Vxeljg

Occorre verificare che la disequazioﬁ% < —M e soddisfatta per ogni appartenente ad un intorno destrcdi

. . . . 30
Risolviamo pertanto la dlsequazmng:_—5 <—-M :

% <-M ; % +M<0 : 30+i4_(35€_5) <0 : 30+JI:I_XS_SM :

Determiniamo i segni dei due termini della frazione 5 30 .

30 + Mx — 5M > 0 Mx > 5M — 30 x>5-2 & 4 4
x—5>0 x>5 x>5 _ _ "
Slottlene:S—;—0<x<5 . n | @ | n
Pertanto, essendo I'insieme delle soluzioni unrimalestro di5 It = ]5 — fw—o , 5[ il limite & verificato.

(11 valoredi § @& 5=%) .
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ALTRI ESEMPI

Esempio 1
5 5
lirrg F=+°° S VM>0 36§>0 tc Vx€]0—6,0+8[Ax+*0 = —=>M
pad X

Occorre verificare che la disequaziofag> M é soddisfatta per ogni appartenente ad un intorno @i.

5 5 5—Mx? . . . . .
s >M; i M>0; xzx > (0 essendo il denominatore sempre positivo, discutith segno del solo
numeratore: 5 — Mx? > 0.

. . . . . 5 — |5
Risolvendo I'equazione associafa— Mx2 = 0 si ottiene: Mx? =5; x?= " Xx12=F |5 -

- : . 5 5 5
Le soluzioni della disequazioné — 7 < 0 sono: —\/% <x< \/% .

Questa scrittura rappresenta effettivamente umrintoompleto del valorec = 0 .
Il limite e, pertanto, verificato.
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